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Sur la régle de multiplication des déterminants;
par M. C. Le Paice.

(Séance du 4 février 1881.)

Soient les trois déterminants

a, @3 ... Q, by by ... b,
A=| @1 @2 ... am . B= by, by ... by,
Qpy Qpy ... Qup buy bay ... bu,
Ci1 Cya Cin
C—= c'2| '022 . C?n ,

Cni Cna -+ Cnn
ou

(1) Cia=CQnbp+ aibpa+...+ @i bt = @iy bpy + dis.
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Nous représentons par A,,, By, les mineurs de a@p4, by, dans
les déterminants A et B.

Cela posé, si nous multiplions le déterminant C par A, en
multipliant par A, les éléments de la premiére rangée, et que
nous ajoutions & cette premiére rangée les n — 1 derniéres, res-
pectivement multipliées par A,,, A,y, ..., Ay, nous aurons, en

avant égard aux relations (1) et aux identités

A
all'AH -+ a’ir'Aﬂ + anr'Aul = '5 ’

suivant que 7 est égal a 1 ou est différent de 1,

by by oo bpy
ol Cs C PN C
(,‘A“:A 21 22 2n (l)
' Cnt Cng -.. Cpp

Multiplions les deux membres de cette identité par B,,, et ajou-
tons & la premiére colonne du déterminant qui figure dans le
second membre les (n — 1) derniéres, respectivement multipliées
par Bay, By, ..., B,y; nous aurons

1 by ... by

~ a Co3 oo (&
(JA“ B,;,=AB 2 22 2n
Ay Cp2 ... Cpp

Or, en retranchant des (n — 1) derniéres colonnes de ce déter-
minant la premiére, successivement multipliée par by, b3y, ...,
by, nous trouvons, a cause de (1),

dyy dyz ... dy,
CAyB,,=AB| @2 dn ... du | _ A,
(lﬂ2 dll3 L d’l"

11 est visible que D est formé a Yaide de A,,, B,,, comme C au

(*) Cette formule se trouve également dans une petite Notice de M. Edouard
Weyr (Sitzb. der kén. bohm. Gesellschaft der Wiss. Prague, 1880) ct dans notre
‘Mémoire Sur quelques points de la théorie des formes algebriques (Mem. de la
Soc. royale des Sciences de Liége. 1880).
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moyen de A et B. En conséquence, si la régle de multiplication est
vraie pour deux déterminants d’ordre n — 1, elle est vraie pour
deux déterminants d’ordre n.

Puisqu’elle est évidente pour n = 2, elle est générale.



