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SUR UNE PROPRIETE TRES GENERALE DES DETERHINANTS;
Par M. A. Avuric.

Considérons un systéme de n équations linéaires & n inconnues

(1) a)=alzy+alzs+...+alzp+...4+atzx, (i=1,2,...,n)
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Appelons Dj, le déterminant formé par les coefficients et D? le
déterminant obtenu en remplacant les éléments de la derniére co-
lonne

respectivement par

Appelons de méme DJ le déterminant obtenu en ne considé-
rant que les g premiéres inconnues et les g premiéres équations,
et D; le déterminant formé en remplagant, dans D,

al af ... aj
respectivement par
. P .
ay ay ... af.

Soit D” (a}) le déterminant obtenu en supprimant dans D” la
ligne X et la colonne .
Posons

0 =

Du, g = Di,
D 7 by
ce qui suppose

D% # o, D7 #o.

Dans notre Mémoire sur les équations linéaires, nous avons mis
la solution du systéme (1) sous la forme générale

’l—‘,)
p= 3\ 08,4 T,
o
en posanl
Tprk= 3 (—ovept B L epih,

avec
A+ Ae+...+Ay=Kk (A;5% o).

[l est facile de montrer, ¢en donnant i @] des valeurs spéciales,

=o0 si {Zp+4k,
1 si i=p+k&,

a

w..e
I

a
que on a
k N
p+t . DRTE (-a;':u-).

* 7 Dgtk(abth)
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On a dés lors la relation trés générale que nous voulions établir

1)1)+k, DP+L+A= D,':If—‘/ s

Dg+lc(ap+l;) 2(
DP+k( gp+
Dptk(apih) D/ D"*" DR

avec
M4 Ao+ Ay=4k (AiZ o).
Les symboles T5** et 82+* sont tout a fait réciproques; on a cn
effet les relations suivantes :

P+l

optk = B (— O TR T T,

avec
M4 Aa+. o4 Ay= (Xi # o),
h=j k=j
. O  opa
Zem-'r T;;+'~ 0L =0.
On a de méme
Il—’7
wp= 08,4 ThH,
0
n—p

0p = 3 @, 05+,
[}

Comme application prenons le cas simple de £ = 2; on aura

immédiatement
Dbt3(al.,)  Dp*t Dgx» Dj+2
DsDAH D”

Dfa’i% (ap+2 )

et en écrivant les déterminants du second membre, commme les

mineurs de D777, il vient
T3 (aptl apil) = Dpii (apyy apti) Dpti(ahil)

D+ 9
- D”,,(a,,,H v;) D§,+§(affiz

Dpii(ab+2) D}
ou, sous la forme d’un déterminant,
Dfii(ahea aptt) Diii(af, aptl
Dp+2 '

D2t2(ab ) De+2 (all"'l abt?) =
P+2 pP+2? p+2 pP+1“p+2 + +2
D513 (abt}) Pri(apil

On reconnait alors une propriété bien connue des déterminants

(voir p. 11 du Mémoire précité).



