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UN SYSTEME DE RIQUIER ET LE CALCUL TENSORIEL;

(DEUXIEME PARTIE).

Par M. Lewis-Bavaro Rosinson.

Introduction.

Wilczynski a calculé les covariants et semi-covariants du sys-
téme '

(I) { Yi+Puyy+ praya+ quyi+ g12y:=0,
YatPpu)yi+puyi+ quyi+ guny:=o

sous le groupe de transformations

Yk =Z ar\ (2) m,

A=1
2

]
7= N () B@Pe=r@ k=121=013..,m O
A=1p=0 '

ou <é) est le coefficient de z¢ dans le développement de (1 + z ).

Quand il s’agit des semi-covariants
z=f() =t

nous pouvons associer au systéme ci-dessus un systéme desemi-
tenseurs

k=r

- = |
& =2. (;‘:%TW AR AN L=V,
k=0

- r—s)! 4 Jd
l:+1==( 1 ) [Aum-i-AudTu] A\ (s=;,2,...,r),

(') Voir WiLayNskl, Projective differential Geometry, Chapter IV.
LXVIII. 9
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ou les I dépendent de
Y Y Yo Y
Py, Pip 9 (HJ=1,2),

ayp %49
A=
Agy Ao
Ay = A2, AnE—au,
Ayy=— Aie, Aoy = %11,

Nous avons étudié en détail le cas ou
r=2 (2.

Nous procéderons au calcul des semi-tenseurs dans le casgénéral.
Nous pourrons les trouver comme les solutions d’un systéme
d’équations désigné par le symbole (A).

Ecrivons le systéme

I | 9
Qii(f) —2'1)_' dq,,

2
I of ( of of f)
i (f) =—yj —= — {2 — D) = ;
i (f) }’/d ; +20Pii +A_, 2% 5y P/)\()P) + Pu o)’

d)z/(f)——y;;,—f:~y, ,,';j:

. 9 9 df o K8
+)2 (PAide — PN o + P dP P// P, “+ q“dqx —9gqi oqn
=1

Cherchons a résoudre le systéme

i (k) =0 (i, j=1,2),

¥ (Ix) =0 (k=1,2,...,r+1);
P (It)=— (r—k+1)14,

Dy (Ix) =+ (k—1)14,

®ss (Ix) =+ (r — k+1)I5,

Qo (It) =— (k—1)114.

(A)

L’intégration du systéme

Qi (f) =0, Wy(f)=0, Py(f)=0 (¥

(?) Voir Comptes rendus (Doklady) de I’ Académie des Sciences de I’'U.R.S.S.,

1937, P. 411.
(3) Voir Projective differential Geometry, loco-citoto.
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nous donne un systéme complet de semi-covariants. L’intégration
du systéme (A) nous donne un systéme complet de semi-tenseurs.
L’intégration du systéme (A) est équivalente a I'intégration du

systéme suivant

Qii(f)=07 wli(f)=0,

k=r—+1

9
@45 (f) — 2 (r—k+1)1k+,m€=o,
k=1
k=r+1 df
{fb“(f)+ Z (k=nDh gl =o
k=1
k=r+1

< d
Do (f) + 2 (r—k+1)1kﬁ’:=o,
k=1
k=r—+1

()= Y, k=Dl gl =0 ).

k=1

(B)

Une intégrale premiére du systéme (B) peut s’écrire

fi=yihu—ryT yalr+ ( )y"“‘r Ly (—1) 5 1h

Nous tirons une chaine de solutions f;,, de la premiére solution

amsl
fa—HE(Yld +dey )fs (s=12,...,r),

ou

Yi= 2y + ysp1a+ y1p11,

Yo=2y% + y1p21+ Yapos.

Nous avons aussi comme solutions

I = uy1+ uss, J = uyrss — U1 Usy,

i

Tl)- { uu,}’g— uu}’?-’- (uu—- un)}'t]’: },

]

ll)- { 12 Y3 — us Y?+ (©11 — uss) Yin } ’

‘O Ol

(*) Voir RiQuIER, Les systémes d’équations ‘aux dérivées partielles, p. 502.
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ou
= 2p"y — hqu+ piy+ p12apa,
Ut = 2P s — 4 Q12+ P12 (P11+ Pas),
Usy=2P%; — 4 g21+ pau (P11 +P:zi,

Uss=2Pag— 4 gs2+ P3s—+ P12P1s,

Y
DEI'},1 ! l.
Y. Y,

Par conséquent la solution générale du systéeme (B) peuts’écrire
E F
¢§f1,fz, s Sras L o ﬁ%’
ou @ est une fonction arbitraire.
Ecrivons
(C) ¢1=¢g=...=(br+g=0.

Les ®@; sont des fonctions arbitraires de

fh f27 ceey ﬁ’

Résolvons les ®; = o par rapport aux fy, fa, ...y fri1-
Nous aurons
E F .
f,:‘l&{l,],ﬁ, ﬁ} (l=l,2,...,]‘+l).
ou les W sont des fonctions arbitraires.

Ecrivons
M DU for ooy fran),
DI, I, ..o, Tret)

Les f sont linéaires par rapport aux I.

Pour cette raison, M ne dépend pas des I.

Désignons les mineurs du déterminant M par les symboles M;;.
Attachons-nous a résoudre le systéme f; = W; par rapportaux L.
Nous obtiendrons

re1

- I . .
. I,=ﬁsz,;IIf; (f=1,2, ..., r+1).
1 . .
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Voila la solution générale du systéme (A) et le systéme complet
de semi-lenseurs.

Conclusion.
Si l'on veut calculer les semi-tenseurs qui dépendent de
yio ¥is P i
il faut ajouter aux quantités

I’ J’

tous les semi-covariants restants de Wilczynski.




