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Séninsire Co. CHEVALLEY 1-01.
E, No So, 1958/59

FATSCEAUX QUASI~COHERENTS

par Pierre GABRIEL

On_supposera_connues _les définitions et les propriétés &lémenteires des faiscesux
ds modules sur un espace topologique, c'est-a-dire [2], chapitre I ,' paragrephs 1,
et chapitre II paragraphe 1 et 2, On appellera préfaisceau P sur une base
d'ouverts % d*un espace topologique X , & valeurs dans une catégorie C ,
1la donnés 3

a. pour tout ouvert U de 55 , d'un objet P(U) de C , qus 1l'on pourra
encore noter (U , P)

b« pour tout couple U , V d'ouverts de % ; tels que U CV d'un morphisme
Pyy P(V) => P{U) . Le morphisne Pyy Sera normé la restrictionde V & U,
On suppose en outre que si U CV CW sont trois ouverts de SI) alors

Pove fw=FPw e

La construction du faisceau associé P aun préfaisceau P se généralise aisé-
moot an eas des préfpiodesnmoae wos bose.diouverts. Si W= (U )i ¢ ©8t mn recou-
vremontowvort Jelouvert Tefd , ob Uje SH, et U, N UyjeD et si P est
un préfaisceau d'annsaux ou de nodules sur la base Sﬁ , on conviendra de noter

Ho(u , P) 1le sous-anmeau (resp. ls sous-nodule) de TT P(Ui) forné des
jel '

(Xi)iC‘I tels que fUi (‘U‘_] 5 Ui(xi) =" F.Ui n Uj , UJ(XJ) pour tout cctnls

1, 3€I.0naalors des applicatiomns canoniques 3

P(U) = H°(U., P) = B(U) ;

si ces applications sont injectives pour tout reuouvrenent 1 satisfaisant
aux conditions précédentes,alors. P(U) est réunion des Ho(u, s P) o

1, Prélininaire sur la localisatione

Soit A un ammeau commutatif 2 é1lément unité. Un sous-monoide S du rnonoide
multiplicatif de A (i.c. un sous-emsembls # @ de A qui avec 8 et t cone
tient s.t) est dit complet s'il satisfeit 3 la condition suivante : si
s.t €8 , alors s et t appartiermont & S . A tout sous-nonoide multiplicatif
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S, on associe un monoide complet ¥ de la nmanidre suivante 5 s € 3 si et oomles
ment s'il existo un t dans A tel que s.t € S . Leo iidcu premiers qui rencon-
trent S rencontrent 3 et réciproquements En outre lc conplénentaire de s dans
L est réunion d'idéaux premisrs (Montrer que les iddaux Laxinaux parni ceux qui
ne rencontrent pas S sont preriers)e

Si naintenant M désigne un A-module unitaire, S étant un sous-nonoide nul-
tiplicetif de L , on notera par My ls groupe abélien suivant @

Ltensenbls MS est quotient de M x Si ;ﬁar 1a relation d'équivaience

(m,s):(z_x,t)é:) 2 reS telqus r(mt -ns) =0 .

L'addition dens M x S est définic par (m, s) + (n, t) = (nt + ns , st) ;

notre rel-~tion d'équivalencé est compatible avec 1l'addition, d'ou une structure
de groupe abélien sur M, o On notera par n/s la classc de (n , s) dans
MS .

On a une application bilinéaire I‘S ‘N’S - MS définie par passage aux quotients
3 partir de l'application ((a , s) , @, t)) = (an , st) . Faisant M =4 , on
voit que Ag est un anneau et, plus g'néralement, My est un Aq-module. Liap-
plication \p: n=>n/l de M dans MS est conpatikl - avec l'homomorphisne
d!'anneaux ,"F’ a=—>a/l de L dans AS (ie0. c'est un homororphisme de
groupe abé]icn tel qus y(awm) = ¢ (a)e¥ (m))o

On vérific en outre aisénment les assertions suivantes : la correspondance
M =>M, est fonctorielle (de fagon évidente). Le foncteur M =y M est exact
(1o 81 0O—=M—> M =>M! —» 0 ost une suite exacte ds A-nodules, alors
0 —9Ms - Mé - Mg —> 0 eS8t une suite czacte de A-nodules) et corrmte avec
les linites inductives (i.e. si (Mi)ié.I
6t L une limite inductive de ce systéme, les (Mi )S forment un systéme inductif
ds Ag-modules, et les homomorphismes (Mi)S —> Lg déduits des Mi —» I, définis-
sent Iy corme limite inductive du systéne ((Mi)S)) « L'application canonique

Mey by ~> My est bijectives

est un systéme inductif de A-nodulesg

8i S et T sont deux sous-monoIdes,les groupes abéliens (Mgl o (MT)S et
MS'.T sont canoniquement isomorphes, S.T désignant le monoide composé des pro-
duits st , 8€S, t €T . Identifiant les annsaux ("‘s)T 5 (AT)S ot Lg m oy
qui sont eux-mémes canoniquement isomorphes entre eux, les isomorphismes entre
(MS)T , (MT)S st My, sont des isonorphismes de modules.
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Si S est contenu dens un sous-nonoide S! du monofde multiplicatif de A , il
y a une application canonique de MS dans M,, qui fait correspondre & 1'élénent
mg de Mg (avec me M, s eS) 1'élénent de My, désigné par le néne symbole.
Ltapplication A-S --)-AS, est un homonorphisne d'anneaux 3:l'application
My —> My, est cells qui gorrGSpond 3 1'application M« hg ~5M e Ag, déduite
de Ag —>Ag, o Si S' =S est le plus petit momoide complet contenant S ,
l'epplication My —> My st bijective. Enfin, si S est réunion d'une famille

ordonnde filtrante croissante de monoides S, , My d'identifie & lin My .
. —> i

2. Le spectre prenisr d'un anncau cormutatife

Soient A un anneau cormtatif avec élément unité, et V(A) .1l'ensemble des
idéaux premiers ds A o 51 <. est un jdéal de A , on note W(w) 1'ensenble des
1déaux premiers qui contiennent <« ; et U(q) =V(@A) =u(e) .

Mnsi W(a) € V@), U(a)<V@), W@ 04) = () Ulay)
W@ nb) =ula.b) =u(a)un(b), 1@ o) = Y ua,),
wWanb)=0(a.6) =0(e) NT(E) .

L'ensemble U(g,) croft avec & et U (o) décroft quand € croft. Enfin
W(-Q,) = W(B) si et seulenent si tout &lénent de v a une puissance dans b et
réciproquenent ¢ En effet dire que w(@)c W(H) clest dire que tout idéal
premier qui contient <u contient b , autrenent dit que 6 est contenu dans 1l'in-
tersection des idéaux preniers contenémt o et 11 est classique que cette derniére

interscction est formée des élements dont une puissance est dans > .

Les ensembles U(Q) sont les cuverts d'uns topologie de V(A) et, muni de
cette topologie, V(A) aura ls non de spectre preuier de A, ‘

Si 1'idéal ©. est engendré par les (f;) , alors U(«w) est réunion des
i b

U((fi)) = Ufi 5 comme  Up N Ug = Ufg s les U, fornent donc une base d'ouverts

quand f parcourt les éléments de A o Tout ouvert du type U, sere ait spécial,
Tout ouvert spécial est quasi-compact 3 En effet si Uf est réunion des U(o{i) ’

ona U= Lij U(O'i) = UCEO‘.L) et une puissance £ de f appartient 2
i

%0’1 at donc A la sorme d'un nonbre finl des Oui .

En particulier V = Ul est quasi-compacte Enfin si l'anneau A est noethérien

toute suite croissante d'iddaux est stationnaire et il en va de méme de toute
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suite croissante d'ouverts. Le spectre prenier est alors un espace topologique de

Zariski .

3. Faisceaux quosi=cohérents sur V(&) .

Soit naintemnt ¥ un module unitaire sur l'amneau A « On va définir un
préfaisceau S_f{(f sur la base des ouverts spdcioux de V(A) .-Associons pour-cela
ad tout £ €4 1le systéne nultiplicativenent stable S £ ‘forné du conplénentaire

dans A de le réunion des idéaux preniers de Up « Le systéne S p ostle systene
multiplicativenent stable complet engendré par f o On a alors 1'équivalence ¢

S‘f < Sg =_'~4Uf > Ug

Ceci étant, nous définirons le préfaisceau SN , 3 1'aide des forrmles

%*(Uf) =M, , que nous noterons encore Sﬁtf ;i Uy = Ug » l'application de
restriction fr‘ H W(Uf) -> W(Ug) est 1l'application canonique de sj}% dans
-a’)?sg o Ces définitions ne Aépendent éviderment pas des élénents £ et fg qui défi-
nisfent Uf et U_ 3 cn outre les axiones des préfaisceaux sont sztisfaits en
vertu des propriétés de la localisation.

Nous noterons par E’)TL le faisceau associé au préfaisceau M . Come les Af
sont des amnneaux et les M, des Ag-nodules, S\,Zf est un préfaisceau d'anneaux,
SN un préfaisceou de S -modules, §)\un frisceau d'anncaux et 3l un faisceau
de &)}|-modules. En outre les foncteurs qui & M associent M et N1 sont
exacts car il en est ainsi des foncteurs qui & M associent les Mf « On appelle

faisceau algébrique sur V(A) tout faiscecan de modulss sur le faisceau d'anneaux

&)+ On eppelle faiscean quagi-cohlrent sur V(A) bout faisceau isomorphe & un
faisceau SYA(M) « Nous allons d'abord nous intdresser aux sections d'un tel fais-

ceau sur un ouvert spécicl Uf o

Pour cela on remarque d'etord que les idéaux preniers de 4 £ sont les ima’ges
par ltapplication A —aAf des idéoux prenicrs de A qui ne continnent pas f .
De plus 1l®application canonique aimsi définie du spectre V(Af) de Af dans
V(&) estun homéomorphisne de V(Af) sur Uy « Enfin le faisceau sur V(Af)

associé au module M, s'identific 2 la restriction de N2 Us

Plus généralenent, si S est un systeme multiplicativement stable (qu'on peut
supposer complet) de 4 , soit Eq le sous-espace topologique de V(A) formé des
idéaux premiers qui ne rencontrent pas S . L'application canonique A = Aq
induit un homéomorphisne de V(AS) sur Eq j; si S est engendré por les £ s
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ES est intersection des Uf et réciproquenent toute intersection dtouverts
i
spéciaux de V(A) est du type ES o Nous allons voir que la rcstriction de )4

au sous=-cSpace ES stidentific au faisceau %\.'IS associé au As-nodule MS .

Pour tout idéal premier ,P , on désigne par A*,o et M_ l'anncau et 16 nodule
obtenus par localisation & partir du systéme rmltiplicatif S =4 -§ .

THEOREME 1,

a. Si _’F) est un point de V(A) , 1'anncau ponctusl &), (fibre du faisceau S\
au-dessus de ,p) est canoniquenent isomorphe & 4 o 3 identifiant 5).):@ a A«P 5

ls nodule ponctuel 5}3% du faisceau &)f en §4 est canoniquenent isomorphe a

Mp s donc 3 MQAA,FI o

be L'application canoniqus de M, = o7 (Uf) dans '&‘?I)'}(Uf) 65t un isomorphisme.

La premidre assertion de (a) rdsulte de ce que

%=3§1Uf3“0 guf(Uf) =_]imf‘f:/? Af =A43 3

la seconds assertion de (a) se démontre de la méne nanidre.

) v. ' (3 J o - 3 . .
Montrons mainteantn que ‘1 application Mf —_ )')Z(Uf) est injective ¢ Comne
Uf = V(Af) s on peut toujours supposer que f =1, Uf = V(4) . Le noyau de
1'application M =>€8(V) est alors forné des n tels que n 8 1, =0
pour tout idéal premier .p s c'est-a-dire des n dont 1l'annulateur n'est contenu

dans aucun idéal premier : le noyau est donc nuls

De méne l'application Mf > cgDﬁi(Uf) est surjective ¢ il suffit en effet de

le démontrer quand f =1, U, =V . D'aprés ce qui précdde NW) = TER est
réunion des H° e} ,6}'17*) quand W) parcourt les recouvrenents finis de V jar
des ouverts spécicux j il suffit donc de montrer que l'application M = (L »NL)
est surjective pour tout recouvrement fini par des ouverts spéciauxs
Pour cela, soient (fi) s p élénents de A tels que V =UUf » 6t solent X,
i
des éléments de M, - tels que X, et X, aient néne inage dans M 5 quitte
f.‘i i h| fiof 3
4 renplacer fi par une de ses puissances,on peut toujours supposer que Xi est

de la forne mi/'?i g ou m &Mo. Comme X, et Xj ont néme inage dans Mfi’fj ’
e e B

S
i J
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est nul dans Mf g ° Autrenent dit

1737

(£.0f.) (. = .0, £.) =0 dans M pour r assez_grand.

D'autre pert-les U, =T .., regouvrent V , c'est-a-dire que les £ 1 en=

5 1 |
gendrent 4 , ou que lfon a une relation de la forme 1 = ig ay. fir+l ou
a, €h o I1 en résulteq , & = =4-n, a £+ , alors
i i "iivd
i‘x.‘+l n = L" a, n, £ fjfﬂ = Z— a, n, 5 fr+1 =n, %
j i 717171 7] L1771 T737d
et dans M, ;, on a liégalité Xj = m{/fj =n/l pour tout j ,
J ’ C. Q. F, D,

COROLLAIRE 1. = Si 5 est une pertie multiplicativenent stable de A la restric-~
tion & Eq du faiscean &MU piidentific au faisceau §ffly ds V(hy) associé &

Soit en effet £ tn &lénent de 4 . L'ouvert ES N Uf de ES s'identifis

elors & Eg o ; et 1lion a par conséquent
. (4 £
SUL G, NTUY =M, o = (M) = Lim M,
Y8 X 5 .
S o) =, = Uble U—;%‘ES g

Les applications noturelles M, g = W(Ufg) -—)—ém(ES n Uf) se prolongent donc en

une appiication

et induisant un morphisms-de faisceaux ¢

- 8lig, ~ BBy

Mais si e€B, , la fibre de &), au-dessus de f n'est autre que
(MS )'f" = M’f’” et 1tapplicotion précédente induit un isomorphisme au-dessus de

chaque f & liapplication est donc un isomorphisme de faisceaux.
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COROLLAIRE 2, = MS est le noduls des sections de &l au-dessus de ES o

COROLLAIRE 3. = S1 ¥ et N sont deux A-nmodulss, l'application
¢ ¢+ Hon(M , N) = Hom(&, M) définie par lc foncteur M = Iflest bijectiie,

Nous allons en €ffet exhiber une application inverse + o Pour cele soit I
le foncteur qui & tout faisceau de °\) -modules associe son module des sections sur
V(4) + Le foncteur [ définit une application de Hom(NI, M)  dans
Hon( " (M) , V(¥21)) , et donc, puisque ce dernier groupe est isomorphe &
Hom(M , N) pour un isonorphisme explicitd ci-dessus, une application ¥ de
Hom (WL, ¥R) dans Hom(M , N) . En fait y et ¥V sont des applications récipro-
ques e

I1 résulte de ce corollaire, et de l'exactitude du foncteur M = M que si

us F-—>G est un morphisne de faisceaux quasi-cohérents, alors Ker u et

Coker u sont des faiscecaux quasi-cohérents.

THEOREME 2. ~ S1 F est un faisceau algébrique sur V(A) , les propositions

suivantes sont dquivalentes s

ae F est quesi=cohérent.

be. Pour tout ouvert spécial Uf s llapplication naturelle

"V, F) e b= (U, F)

f

est bijectives

ce Pour tout point p de V , llapplication naturclle

t(V, F) e, "p —e%

est bijectives

de F 65t localement isomorphe 3 un faisceau quasi-cohérent, i.ce tout point
A de V possdéde un voisinage spécial Uf tel que F IUf soit un faiscegu

quasi-cohérent.

On a déja vu que (2) = (b) , (a) =(c), (q) =(d) .

Montrons que (b) =% (a) & soit en effet M= F(V, F) . ilors pour tout
ouvert affine - U, on a des restrictions : M- l"(Uf s F) et comme

r(Uf , F) estun & gmoduls il en résulte une application
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M.=Mg, A
£

f £

Ces applications induisent un norphisme do faisceaux : Ml ~—F .

Ce norphisne sera bijectif si les applications induites - 5D'£(Uf) —> F(Uf) sont
bijectives (ainsi (b) = (a)) ou encore si les applications induites

mp-—; " sont bijectives (ainsi (c) = (a)).
Reste 3 montrer que (d) = (a) . La Aénonstration qui suit est due & GROTHENDIECK:

On renarque d'cbord que l'application A —-9Af runit tout Af-module d'une
structure de A-module et associc donc A tout faisceau quasi-cohérent F  sur Uf
un faisceau quasi-cohdrent F..sur V (on reviendra plus tord sur cettc opération).

En outre si Ug est un ouvert affine de V. , on a :
bl - T = = 4 ™
r(Ug y F) = 17 (V, 1?)g (Uf , F)g r(Uf nUg , F)

Dornons-nous donc un faisceau algébrique G sur V tel qu'il existe un recou=-

vrement de V par des ouverts spéciaux Uf avec les conditions ¢ G.}Uf est
‘ i i
quasi=cohérent. Montrons alors que G est quasi-cohérent,

Buisque G est un faisceau, on a pour tout Ug une suite exacte du type ¢

r T — Ny 4 G
0 —> (Ug,G)-—)\ilF(UgﬂUi,G) ;rj_r(ug iouj,)

ou encore

0= T, 5 &) =TT CW,, T ~T1 T, , T TT)

He

Les deux derniers termes de la suite exacte sont les sections sur Ug des fais~

ceaux associés aux modules

= =\ T .
M= 7T V(U , clu,) et N= 11 T(U no, , G)
i i<}
Faisant vexrier g on obtient par passage a la linite "une suite exacte de
faisceaux! : O —> G —=Ws M, Ig faisceau G est donc 1o noyau d'un morphis=-

me de faisceaux quasi-cohdérents ¢ G est quasi-cohérent.
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4. Foisceaux cohérents sur V(A) o

On o supposer 3 partir de naintenant que A cst un anncau noethérien. Il est

bien conmu qu'alors la catégoire des A-nodules nosthériens coincide avee celle
des A-modules de type finis On-appellera faisceau cohérent sur V(A) tout faiscecu
F . isomorphe ¥ un faisceau du type < , ob M est un A-nodule de type fini.

Ie faisceau F est Jdonc quasi-cohérent et c'est un faisceau de type fini (un
faisceau F de S)) -nodulss sur un cspace topolegique X est dit de type fini
si tout point X admet un voisinage U et une surjection QP |u =»FlU =0,

ou P est lc faisceau somme directe de p faisceaux isonorphes a S\, Une

delle surjection induit une application
WU ,80P) = (U, 80 > (U, F)

et définit p sections de F sur U, & savoir les inages des vecteurs de base
de (¥ ,w)p o Réciproquement la donnée de p sections de F sur U définit
une application R |u = Flu).

THEOREME 3. - Les propositions suivantes sont dquivalentes (si 4 est noethérien

et si F est un faisceau algébrique sur V(&))

a. F est un faisceau algébrique cohdrent sur V(4)

be F est quasi-cohérent et dec type fini

ce F est de type fini, et pour tout ouvert U et tout morphisme
Wi G=3F|U , ot G estun faisceau de type fini sur U , le noyau
Ker 4 est de type fini sur U .

Oh seit déja qus (a) = (b) .+ Réciproquement si F st quasi-cohérent et est
de type fini, il existe un recouvrement (Ui)i el de V(A) par des ouverts spéciaux

tels que [(Up , F) soit un A, -nodule de typs fini. Corme V(A) est quasi-
i i -
compact, on peut toujours supposer que ce recouvrenent est fini et que F est

du type YU: 11 stagit de montrer que M est un A-moduls de type fini. Mais
pour tout i il existe un nombre fiki de m; €M qui engendrent My , &t si
k i
N désigne le sous-module engendré per tous les m, , N est un h-module de
type fini, et on-a manifestenent N = M, d'oh N=M,
G. Q. F. D.
Montrons que (¢) =>(b) : En effct si F est de type fini, tout X adnet un

voisinage spécial U dans lequsl on a une surjection
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EP|U = F|U =0

Corme le noyau de cette surjection est aussi de type fini, on a en f:it une

suite exacte (pourvu que l'ouvert spécial U soit assez petit) @

WU = QP |v = FlU =0

Le faisceau F est donc, sur tout ouvert spécial assez petit, le conoyau d'un
morphisne de faisceauxquasi-cohérents : ainsi F est localement quasi-cohérent
et est donc quasi-cohérent.,

Enfin (a) =>(c) : car si F est cohérent, F est de type fini. En outrc si

Y G —»F|U  ggt un porphisme, on peut toujours supposer que U est
un ouvert spécial assez petit pour que l'on ait une surjection

P2 Pl sa—o0,

On a alors le diagramne suivant
SWPy

N ;
Ker tf —3 6 L F|U
)

0

gy

Les faisceaux SUP|U et F|U sont cohérents sur U et ¥, est donc induit par
un aorphisme )ﬁ': éMp(U) -+ F(U) . Cette "résolution" de: (U, F) = F(U)

86 prolonge en une résolution
T, )%= T(@, ) > (U, F)

Cette derniére suite exacte permet de conpléter le diagramme et rontre que, sur

U, Ker tf est quotient d'un faisceau de typc fini 3

WU~ Py s rjy

! !

ltlf
Ker § —> G —>F[U

l !

0 0
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REMARQUE. -~ L'assertion (c) donne une caractérisation des faiseesux nohérents,
qui ne fait pas intervenir la base des ouverts spéciaux de V(A) . En fait si V
est un espace topologique quelconque et §[ un faisceau d'anneaux sur V, les fais-
ceaux de &4 -modules qui satisfcnt & 1'assertion (c) sont les objets d'une sous-
catégorie abélienne de la catégorie des faisceaux de L -modules (voir-SERRE [4]).
Dans le cas considéré ici les faisceaux quasi~-cohérents sont les limites inductives
de faisceaux cohérents. ’

5. Le spectre maximal d'un anneau de Jacobzone.

Nous allons appliquer ce qui précéde & la géométrie algébrique. Pour cela nous

noterons 5 (A) et appellerons spectre maximal de A 1le sous-espace topologique

de V(A) formé des idéaux maximaux de A . Nous supposerons en outre que A est

un anneau de Jacobson, c'est-i-dire que tout idézl premier est intersection d'idéaux

maximaux (voir [1] et [3]). La proposition suivante est dés lors vérifide 3

PROPOSITION .~ --Le3 assertions suivantes sont équivalentes

as A est un annecau des Jacobzon.

be. la correspondance U —>U N Q(A) entre ouverts ds V(A) et des K. (A) est
bijective.

c. La correspondance W —> W N <(A) entre fermés de V(A) et de Q(A) est
bijective.

L'équivalence de (b) et (¢) est triviale. D'autre part les fermés de V cor-

respondent aux idéaux de A qui sont intersection d'iddaux premiers. Les fermés
de S correspondent aux idéaux de A qui sont intérsection d'idéaux maximaux.
Les deux femilles d'idéaux coincident si ét seulement si A est. un anneau ds

Jacobgon.

Sous cette derniére hypoth&se les espaces V(A) et 2 (A) ont donc méme treillis
des ouverts. Il en résulte Svidemment que les faisceaux sur V et sur Q %se cor-
respondent biunivoquement". En particulier on appellera ouvert spécial de Q la
restriction d'un ouvert spicirl cc V , faisceau algébrique quasi-cohérent (resp.
cohérent) sur S2 , la restriction d'un faisceau algébrique qunsi-cohérent (rsép.
cohérent) de V . ies propriétés de ces faisceaux sur V s'étendent & leur res—

triction sur {1 moyennant des modificationsévidentes.

En particuliervtoute algébre de type fini sur un corps est un anneau de Jacobson
"Si k est un corps algébriquement clos, V un ensemble algébrique affine sur k ,

A son anneau des coordonnées, alors V est homéomorphe au spectre maximal
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Q(A) de A . Le faiscegu d'gnneaux RL|Q(A) ports le nom de faiseeaux Aes germes

de fonetions rézuliéres sur V .

De méme un faisceau de modules sur ce faisceau d'anneaux -sera dit algébrique
(resp. algébriqus cuasi-cohérent, resp. algébrique cohsrent) s'il est restriction

d'un faisceau de V(A) du méme nom.

6+ Faisceaux quasi-cohérents sur une vari.té algébriqus.

Plus généralement, si X est un ensemble algébrique quelconque sur k , On appel-

lera faisceav algébrique quasi-cohérent (resp. cohérent) sur X tout faisceau F

tel qu'il existe un recouvrement de X par des ouverts affines Ui satisfaisant
3 la condition : FlUi est quesi-cohérent (resp. cohérent). D'aprés la remarque
qui suit le théoréme 3, csci équivaut & dire que;pour tout ouvert affine U, le

faisceau F|U est quasi~cohérent (resp. cohérent).

En particulier 1= faisceau danneaux &J.qui est tel pour tout ouvert affine U 9
BA(U) soit 1'anneau des fonctions régulidres sur U (avec les restrictions

évidentes), est un faisceau cohérent. On le nommera faisceau des germes de fonc-

tions régulisres. Tout faisceau de modules sur & sera dit algébrique.
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