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SUR LA RÉDUCTION
DE

L'INTÉGRALE HYPERELLIPTIQUE A L'ELLIPTIQUE
PAU UNE

TRANSFORMATION DU TROISIÈME DEGRÉ (1) ,

PAR M. F. B R I O S C H L

I . Soient y(^, ^a), ^(tT^ ^2) (leux formes binaires de l'ordre n,
et

F(ji, ya) = y(^i, .̂ ) ̂ (ji, 72) — '-H^ ^2)?(7i, ja);

on démontre fac i lement que chaque inva r i an t de la forme F s'exprime
en fonction de covariants et d'invariants simultanés des formes ç(^),
^•).

La valeur du d i s c r iminan t A de F s'exprime de la manière su ivan te

A^/2?,

é tant /= (ç4) covariant s imultané de l'ordre 2(^—1), e tP une fonc-
t ion de covariants et d'invariants s imultanés de l'ordre 2 (^—;i )(/?," 2).

Pour n == 3, on trouve
p = - 2 ( A / 4 - 6 A ) ,

f o r m e du quatrième ordre, é tan t k == (9^)3 invariant , À =^(//*)^ co-
var ian t , sirnultan.és. En i n d i q u a n t par Ào, ^À^ \, \ les racines de

( î ) C x O ï î K S A T , Bulletin de la Soucié mathématique de France, p. ï 55 ; i885.--BuRKHARDT,
Matheinalische Annaleii, Band XXXVI, p. (\\\.
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l'équation A(F) == o, on aura, en conséquence,
3

TTT (y-î^)=m/s(/y+6/t),
-'•- -w- r

0

m constante.
Chacun des facteurs sp — À^ ayant une racine double, on peut poser

(i) ^ — Â ^ ^ a 2 ? ,

a, p étant des fonctions linéaires, et a sera un facteur de /, (ri un fac-
teur de A/-+- 6A., Soit

( 2 ) .cp —p4== ̂

;j. constante; de l'équation supérieure, on déduit
3(? - p^n (^ -Àr'^:= /»(•zy2(^•+6/<) ^ == ^f^)2"1''-"•• "••• y v y, / u \ &c /

en supposant
[̂3:,:-:.: /y 4" 6 A.

Ijâ transformation ^-= ^ condui t à la réduction d^ in té^r t i l es due \\
,M. (joursat. I j ' intégralo t îyperc l l ip t ique n'esl pas générale, ce (.(ue je
vais démontrer en dé terminant d 'une manière nouvelle la valeur de la
forme v du troisième ordre.

2. En, posant [x — A == p des équations (i), (2), on a

po =: p.a2 (3 — / u, ù^ r-: a2 [3 — //,

et c'est avec ces valeurs de y, ^ que je vais calculer celles de / et de
/(/+6À.

Dans ce but, j ' introduis les huit invariants simultanés des formes u,
a, p qui suivent :

Pô ̂  ( u a3 );„ P^ ( „ a2 (3 ).„ P, =:: ( ̂  a?2 )3, 1>3 =: ( ̂  ̂  )„

Lo= (ja2),, L,= (ja(3yS L^ (J?2),;
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M = (a6\ étant j = ^(«M)a. Entre ces invariants, on a les relations
suivantes :

p^-P^ITLo, PA-P.P^aM2]^ P^-P^M^,,

(3) LoLî—L^IM^,

étant A = O.i).,, le discriminant de la forme u. En considérant encore
les deux covariants simultanés / = (^a), m === (u?), on a les trois rela-

tlons L^-aL.ap+Lo^M2.!,
I\, a2 — 2 Pi a(3 -+- Pô P2 = M2 /,
p, a2 — î P, ap 4- Pi P2 =- M2 w.

Cela posé, on trouve

3p/==oc(aw-l-2(3Q» p/f=-Pi,

36pïA= aP>a(c<m + ap;) ~ ̂ M2^^ - [(3(/a) + aa(/na)]2.

Mais ^y^p^_ Loa2, (7^^a)2=Pl/M-L2a2,

3 ( iv. ) ( m a ) = Pô »t + Pi/ — 3 L! aî'

et, après quelques réductions, on arrive à la seconde équation

6p2(/./-^6A)=(3[l3Lla3-,3L,a2P+-6Pta/-Po(2am+P/)].

La forme du troisième ordre v est en conséquence la suivante :

M2 r .-= 4 Pô P» ̂  - 9 p?ot3 P + 6 p»1>1 y-^ ~ p?l t:';!•

Les invariants simultanés des formes u, . seront donc des fonctions d..
P,,, P., ..., M. En posant a -= K^' on at comtne 1 1 est conn"'
trois invariants

A=( .U)2 , B---(JT)2, < . ; = = ( f f f f ) 2 ;

l'invariant J = (/.w);i et le résultant R des formes M, v.
La valeur (3) de A conduit tout de suite à la suivante

R^-.^P'oP^,
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et l'on trouve pour J, C, B les valeurs

M^^P^-SP^aPoPJU
ITCrrSP^Pî-P^)

et, en conséquence,

M^C + 8P^V) =- 48P;P3(PoP,~ Î\P,).

Enfin le calcul de l ' invar iant B donne

M^(9B- . | ^ )= r - a7P2(PoP , -p ,P , ) ^

Ces deux dernières équat ions conduisent à la su ivante

3 (^C 4- 8P; P^)2^?;; Pj (9 B - J 2) =. o,

de laque l l e , en m u l t i p l i a n t par 3°A2, on arrive à l ' é q u a t i o n de cond i -
t ion entre les i nva r i an t s A, B, C, J, R,

3 ( 3- AC ~ 4 BJ Y + y R2 ( 9 B - ,P ) -= o,

déjà calculée par M. Burkha rdL


