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QUESTIONS RESOLUES.

Solutions du probléme d'analise indéterminée , proposé
a la page 140 de ce volume;

Par MM. Duv Bourcuer , S..., CarpivaLl, LANJUINAIS
et LE Granp.

[ Yo V5 VL, Ul Vi, Vi Vi Vo )

EN ONCE. On demande quatre nombres pairs, en progressiom
arithmétique , tels qu'en multipliant la somme des trois derniers
par la somme des deux du milieu , on obiienne un produit égal
au cube dun moyen arithmétique entre les deux premiers de ces

quatre nombres ?

La difficulté de ce probléme parait eonsister principalement en ce
que , s'élevant naturellement au troisieme degré , il faut le rabaisser
au second. C’est, en effet, ce qu'ont fait M. Du Bourguet, pro-
f sseur de mathématiques spdciales au lycée impérial, M. S..., et
M. Le Grand , éléve del’école normale ; MM. Cardinali, professeus
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3 Trévise , et Lanjuinais , professeur a Rodez , Vont traitd par des
méthodes indirectes: mais MM. Du Bourguet et Le Grand sout les
seuls qui se soient proposes d’en assigner toutes les solutions; ils ont
trouvé, le premier, qu’elles étaient au nombre de trois, et le second ,
qu'elles étaient au nombre de quatre ; mais on peut dire qu’elles
sont réellement au nombre de cinq, comme nous allons le faire voir,
en suivant & peu pres lanalise de M. Du Bourguet.

Solution. Soient 2x le premier terme, et 2y la raison de la pro-
gression ; ses qualre termes seront

—-2x . 2z-f2y . 2244y 2246y
et l'on devra avoir , par l'énoncé du probleme ,
Ga—4-12y)(42+0y) = (2a-ty)’.
Posant éx—l—yzz, d'od 2x=z—y , cette équation deviendra
(2z4-47)Bz4gr) =2, '
ou, en posant OGy=¢ et développant
1*~+-5zt4-(6—z)z*=o0 ,

9
dou

. . ec——— uﬂ.—!
Soit fait +y/izqa=u , dol 4z41==¢* et 2=

3 done
(@2=—1)(u—>5)
i= m ,

et
(uz—1)(u—5) (ur—1)(17—1)
N =
48 96
Par linspection de ces valeurs, on voit évidemment que z ne peut
étre qu’un nombre impair; posant donc u==2¢~+1, il viendra enfin
__v(v+x)(8—-v) _v(v+1)(v—2)
R An
Ta nécessité d’avoir # positif renferme les valeurs de ¢ entre —1
et --8; mais, attendu que les valeurs 41, 4, 45, 47 de ¢

rendent 2 fractionnaire , on ne peut admettre que les six systémes
que voici :




p=——1 , (p=o0,{v=2,(pr=3,{r=6, p=8 ,
r=o , =0 ,{ =3 ,( a=5, ( 2=7, =0,
¥y=o ; y=o;{y=o;(y=2 ;[ y=28,(y=72;

et, puisque les valeurs —1 et o de ¢ donnent les mémes valeurs
pour x et y, le probleme n’a réellement que les cing solutions
suivantes :

—~- 0. 0. 0. O,
-- 6.6 . 6. 6,
—-10. 14 . 18. 22,

—-14. 70 .126.182,

—~~ 0.144.288.432 .
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