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RESOLUES. 385

Solution des deux problémes de geéomélrie proposés &
da page 31 du present volume;

Par M. Varpts, éleve & I'Ecole royale polytechnique.

[a % T Y Vi S Ve Y 72

LES deux problémes que nous nous proposons ici de résoudre
étant de la classe de ceux de la géométrie plane qui ont entre eux
la relation qui a fait le sujet de larticle de la page 209 du pré-
sent volume ; nous allons, comme en cet endroit, en présenter la
solution dans deux colonnes correspondantes.

PROBLEME. Deux systdmes ~ PROBLEME. Deux systémes
de deux points , situés sur un de devx droites , situés sur un
méme plan , déterminant deux méme plan , déierminant deux
drottes , que quelque obstacle em-  poinis que quelque obstacle em-
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QUESTIONS

pécke de construire; déterminer , péche de construire ; déterminer,

en n'employant gue la régle seule-
ment', le point'de concours de ces
deux droites.

Solution. Soienit A, B, les deux
points do premier systiure, et A/,
B/, les denx points du secoud ;
il s’agit, sans construire les droi-
tes AB et A/B/, de construire le
point § qu’elles déterminent.

Pour y parvenir, soient cons—
truites les droites AA’ et BB/,
déterminant un point C” ; par
A et B, soient menées deux droi-
tes de direciions arbitraires , con-
courant en C’/, et déterminant
avec G, la droite C/C%”, Sar
cette droite , soit pris arbitrai-
rement un point C, et soit joint
ce pointanx points A/, B/ par des
droites CA/ et CB/, coupant res-

pectivement AC’/ et BC/ en A/

et B ; alors la droite A7/B// con-
tiendra le point cherché S. En ré-
pétant donc la méme construc-
tlon , mais en ayant soin de va-
rier ce qu'elle offre d’arbitraire,
on obtiendra une nonveile droite
contenant aussi le point S, qui
se trouvera ainsi a lintersection
de ces deux droites.

en n'employant que la régle seu-
lement , la droite qui passe par
ces devx pornts ? -

Sclution, Soient A, B, les deux
droites du premier systéme et A/,
B/, tes deux 'droites du second;
il s’agit, sans constraire les peints

"AB et A“B/, de construire la droite

S qu’ils déterminent.

Pour y parventr , soient cons-
truits les points AA’ et EB’, dé-
terminant une droite C/; sur A
et B, soient pris deux points de
situation arbitraire , appartenant
A une droite C/, et déterminant,
avec C/, le point C/C/ Par ce
point, soit mende arbitrairement
une droite G, déterminant, sur
A’ et B/, les points CA’ et CB/,
qui, avec les points AC/ et BL/,
détermineront respectivement les
droites A7 et B/ ; alors le point-
A/B de concours de ces deux
droites sera I'un de ceux de la
droite cherchée S. En répétantt'
donc la méme construction , mais
en ayant soin de varier ce qu’eclie
otfire d'arbitraire , on ebticudra
un nouveau point qui sera aussi
sur la direction de S, laquelle se
trouvera ainsi assujettie d passer
par ces deux points,



RESOLUES.

On justifie aisément cette cons-
truction du probléme , en obser-
vant qu’il en résulte que les deux
triangles dont les sommets sont
A A/, A” et B, B/, B” sent tel-
lement situés que les points C,
C/, C” de concours des direc—
tions de leurs cdtés correspondans
A’A7 et B'B” , A”A et B/B, AA/
et BB/, appartiennent tous trois
4 une méme droite; d’olt il ré-
sulte , en vertu d’une proposition
connue (*), que les droites AB,
A/B/, A“B” qui joignent leurs
sommets correspondans doivent
concourir toutes trois en un méme
points S.

Il importe de remarquer que,
quand bien méme on ne pourrait
pas construire les droites AA/ et
BB/, on n'en parviendrait pas
moins & la détermination du point
S ; puisque, dans le cas ol on ne
peut pas mener une droite entre
deux points, on peut néanmoins
(**) construire, avec larégle, tant
de poiats qu’onvoudra du prolon-
gemeut de cette droite.
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On justifie aisément cette cons—
truction du probléme , en obser-
vant qu’il en résulte que les deux
triangles dont les cétés sont A,
A/, A7 et B,B/,B” sont telle~
ment situés que les droites C,
C/, G/ qui joignent lears sommets
correspondans A’A” et B’'B//, A’A
et BB, AA’et BB/, concourent
toutes trois en un.méme point;
d’otr il résulte , en vertu d’une
propositien connue (*), que les
point AB, A’B’/, A“/B// de con-
cours des directions de leurs c6~
tés correspondans sont tous trots
situés sur une méme droite S.

Il importe de remarquer que,
quand bien méme on ne pourrait
pas construire les points AA’ et
BB/, on n'en parviendrait pas
‘moins 4 la détermination de la
droite S ; puisque, dans le cas
oli on ne peut pas prolongei‘
deux droites jusqu’a leur point
de concours, on peut néanmoins
(**) construire , avec larégle, tant
de droites qu’on voudra qui con-
courent en ce point.

(*) Voyez la page 219 du présent

volume, n.? 18 de droite.

(*> Voyez la page 219 du présent
volume , n.» 17 de gauche.

{**) Voyez la page 220 du présent volume.
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Ainsi , étant donnés les quatre
sommets d’un quadrilatére , dont
aucun des cités ne peut étre tracé,
on pourra toujours, avec la régle,
construire les deux points que dé-
terminent les directions de ses cd-
tés opposés.

QUESTIONS RESOLTUES,

Ainsi, étant donndes les direc-
tions des quatre cétés d'un qua-
drilatére , dont aucun sommet ne
peut étre construit , en pourra
toujours , avec la regle, construire
les deux droites que déterminent
ses sommets Opposeés.

——

FIN DU SEIZIEMIE VOLUME.



