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DÉMONSTRATION ÉLÉMENTAIRE DU THÉORÈME RELATIF A LA SOMME
DES CURES DES NOMBRES SECONDAIRES;

PAR M. EMILE BARBIER.
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La somme de tous les produits contenus dans les N premières
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lignes et les N premières colonnes est évidemment le carré de la
somme des N premiers nombres. Il suffît, pour le reconnaître,
d'effectuer la sommation par lignes horizontales ou verticales.

Formons la somme d'une autre manière. Groupons les produits
de la manière suivante :

i x i

I X 2 -+- 2 X 2

4-2X1

1x3+2x3+3x3
h 2 x 3 -+-1 x 3

i X AI -h 2 X n + . . . - t - ( f t — i).n

( / i — 2 ) n - + - . . . - f - i . / i ,

le groupe général se composant de tous les produits contenus
dans la nième ligne et la nième colonne jusqu'à l'élément commun
inclusivement. Si l'on fait la somme de tous ces produits, dans
chaque groupe, en ajoutant d'abord ceux que nous avons disposés
sur la même ligne verticale, on obtient pour le groupe de rang /i,
n fois n2, c'est-à-dire n3.

Donc la somme des cubes des N premiers nombres est égale au
carré de la somme de ces nombres.


