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Conférence n 7

ESTIMATION DU Nieme DIAMETRE DANS LP DE
LA BOULE UNITE D'UNE CLASSE D'ESPACES
DE SOBOLEV A POIDS MIXTE

.-par A. M. CHARBONNEL et PHAM THE LAI

On s'intéresse a une classe d'espaces de Sobolev a poids
mixte, définis sur un ouvert borné (3 de R" et associés a une classe
d'opérateurs a dégénérescence mixte, étudiés par P. Bolley, J. Camus
et Pham The Lai [2].

Soit O une variété a bord, de bord I’y et ® une fonction c” de

R" dans R, telle que Q = {x;9(x)>0]}

1

r

{x;9P(x) = 0} avec grad¢x£ 0 ¥x€ET.

. ' ® m .
Soit (xi)os i<q’ (q+1) champs de vecteurs de classe C sur R , tels que :

Xo(x) est transversal a I' en tout point

Xi(x), pour 1< i< g, est tangent a ' en tout point .

Le rang du systeme (xi(X))oSiSq estm en tout point x de Q.

On définit l'espace
- ' '
WP() = (ue 21(q); o= x*OIB I+Bo) e 4By c1P(q) wp: (<K
9
ou k€N, k=21, 6>0, x>0 , 1<p<+x,
B=(Bo9519---’8q) = (BO’B') € NX]Nq ’
Yu est la dérivée de u suivant le champ de vecteurs Y.

XB _x© B1

q
0 ° X1 ...Xq .

Muni de sa norme naturelle, Wt’%(Q) est un espace de Banach, vérifiant
. 9

1'injection

Kk ,p Py,
wx,a(Q) G L@Q) .



On cherche a déterminer une estimation asymptotique de d s nieme diametre
de la boule unité de WE:E(Q) dans LP(Q).

Le cas p=2 a été étudi¢ par P. Bolley, J. Camus et Pham The Lai
[2] et celui correspondant a 6=1 par A. Mohamed et Pham The Lai [ 61,
El Kolli ayant obtenu auparavant une estimation du nieme diametre dans

0
LP(Q) de 1la boule unité de Wi’g(Q), adhérence de H(q) darne Wi’?(Q).
9 9

Le résultat est le suivant, que 1l'on pourra rapprocher des résultats

exposés par Sjostrand

' Théoreme : On suppose yx < min(k,bk) et X’éi" On a alors les estimations
1) m=1 d =~ n_k
; n
2) m#1 m, = ok
: —x + 6k
(i) m<m d = n-k/m

(ii) m = mo dn %(L(:’ls n)k/mo
C (iii) m>m 4 o n x/0(m=1)
i o n ®

ou la notation u ~v_ pour deux suites de nombres réels (un)nelN et

(vn)nE N Signifie

3 A>0 et B>0, N telsque : Au < v s Bu ¥z N.
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