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ADDITION A LA NOTE 

SUR QUELQUES INTÉGRALES MULTIPLES. 

INSÉRÉE DANS LE CAHIER D'AVRIL [*] ; 

PAR M. A. CAYLEY. 

On démontre, au moyen des formules que j'ai données sur ce sujet, 
une propriété remarquable de l'intégrale multiple 

V = Jdx,... dx„ xf"^ '■·· ■·· <?{a, — x,t, ...), 

prise entre les limites 

h\ +-+ h), < Γ· 

En effet, en supposant toujours que l'on peut développer la fonction ç 
selon les puissances entières et positives de t, l'intégrale V peut s'ex-
primer sous la forme 

v = Î4--4-) [M u. 
ou 

. A — a, +...+a„, 

U = S Ρ= 00 / t "P 1 

V = ν /,■■! 'f . +f,2 _H. 
Soit 

W r --- j dx, .. φ (rq — .r, t T,... 

entre les mêmes limites que V. On a 

w-
n

"
h
<-

h
» + χ,,νοV-f («»■ ··>) 

[*] Voir page ι 58. 



PURES ET APPLIQUÉES. 2^3 

En multipliant par 

1Ί
Α-7ΐτ"'ί'-ΐ·)^'ίτ, 

el intégrant depuis Τ — ο jusqu'à Τ -- ι, 011 obtient 

( ' q»+i (, . T-Ah/ YV rfï 

- A,... κ C'" 'Ί " , ^ V-; ).- A,... κ C'" 'Ί " , ^ V-; ). 

puisque en général 

., ' ... Γ ' ύ2'>^< (ι - τ- "-f'di 1 '' ' · 

< )n a donc l'équation 

ΓΤ/V/i jf '
 T"M (' - T2)A+/Wr/T -- //,..■ h„\:. 

Mettons la valeur de U qui en résulte, dans l'équation entre V et U; 
faisons aussi t =·- ι , ce qui ne nuit pas à la généralité. On a, en rassem-
blant les formules, 

Y - j*dx
l
...(lx

n
...x*?"'^

x
... χ**'*'... o-.it, — jt·,, .... 

W ---- J (L·,... doc
a

. ο · a, — ,r
4
 T,...', 

V = 2r,(^-4){'■·■'·■■■■
 h

'
;
£
 r

"■ · -
Tï
"W d' V, 

(le qui établit ce théorème: La suite des intégrales V s'exprime au 
moyen des coefficients différentiels par rapport à /q... h

n
 et a ...a, άν 

la seule intégrale 

jf ' T'
+i

 Ί - T-
}
'*f j d< f.ft, — r,T,...\ 

En supposant que les indices dans V soient tous pairs, on a j — o. Les 
·) ) 1 -. 
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symboles ^>··· n'entrent plus dans l'expression de V. En changeant 

la fonction a, on a ces formules plus simples 

( ν = i-l—r. (h ? 4-V ' ■ · · ίA ® sr) *" Γ ' T-< ( I - T2)' W d'l\ 

| W— j' d.x,. .. doc„ . φ (Tar Ύχ„), 

( ν = i-l—r. (h ? 4-V ' ■ · · ίA ® sr) *" Γ ' T-< ( I - T2)' W d'l\ 

où Y s'exprime au moyen des coefficients différentiels par rapport a 

de l'intégrale 

f Τ"-
1
 (ι — T2)*' f dx,... dx„ . φ (Ύχ<,..., Ύχ

α
), 

de manière que nous avons trouvé des relations entre des intégrales 
définies qui contiennent une fonction indéterminée, assujettie à la seule 
condition d'être développable dans les limites de l'intégration selon les 
puissances entières et positives des variables [*], mais dans lesquelles 

les limites sont données par 

x21+ h21 +.... +x2n h2n = >1, 

[*] Cette condition est supposée dans la démonstration , mais il me paraît, d'après la. 

forme du résultat, qu'elle n'est pas essentielle. 


