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NOTE SUR UNE PROPRIETE DES NOMBRES CUBIQUES

(Voirt. V, p 6%0);
Par M. Arrmonse pe POLIGNAC,

Eléve de Vlnstitution Sainte-Barbe.

1. Théoréme. La différence des cubes de deux nombres
consécutifs est égale a la somme de quatre carrés, dont
trois sont égaux.

Démonstration. On a les deux identités
(2r4+1P—(2n)=(3nr+1)'+ 3n,
(2np—(2rn—1P=(3n— 1)+ 3n>

2. Lemme. Le produit de deux facteurs quadratiques,,

zt 4 my?, 4 mu?,
est de la méme forme quadratique.
Démonstration.

xt - myt = (.l‘ +r \/— m) (x —¥ \/—— m),

£ mut = (t -+ u \/— m) (t —u \/— m),
(x—+y \/—— m) (t—i— © \/:_n;) =tr—muy +~y—m (ux + ty),
e —y V—m) (t —uy= m) =tz — muy —\—m (ux + tr);
donc

(@ 4=y (8 4 me?y = (tx — muy)® + m(wr + ty)'.
C. Q. F.D.

3. Théoréme. Lorsque tous les facteurs d’un produit
sont les différences des cubes de deux nombres consécutifs,
le produit est égal a quatre carrés, dont trois sont égaux.

Démonstration. C’est une conséquence immédiate du
lemme précédent.



