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TRANSFORMATION REMARQUABLE D'UNE FONCTION DU
QUATRIEME DEGRE ;

p’apriks MM. EISENSTEIN rr CAYLEY.
(Journal de M. Crelle, tome XXIX, page 54; 1845.)

THEOREME. Sout

u = a4 b'g* + A ft + d*c* — 2ahbg — 2ahef — 2ahde
— 2bgef — 2 bgde — 2¢def + 4 adfg + 4 beek;

Sfaisons
1 du 1 du 1 du 1 du

(1) A:—z--(—lza =375 =5 = 7

Représentons par U ce que devient u en remplacant a,

b,cy..., hpar A, B,C,...,H; ona U=u’
Démonstration. Faisons

a'=va+de, b =0b+d f, d=vc+v g, d'=0d+vh,

¢ =ma—+vye, fl=0b40.f, & =vec+v.g, K =ed—+h.

Représentons par u’ ce que devient u cn y mettant d’a-
bord a', &', ¢,..., K aulieudea, b, c,..., k; et, ensuite,
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pour a’, V', ¢',..., I les valeurs données ci-dessus; il
vient ‘

»

= (v, — mv))u.
Faisons
o=¢, =ah—bg —cf—de, ¢, =—2(ad— bc),
0o, = — 2leh — fg);
on aura
o, — o, ==u, dolt ' =u.

Or, d’apres les valeurs (1), on a

a«=H, V=—G, ¢/=—F, d'=F,
M=—=A, g=—8B, ff=—C, ¢ =D;
done
U=uw.

Remarque. M. Eisenstein avait donné sans démonstra-
tion la formule suivante
(a*d: — 3b*c" + fac' + {db* — 6abed)
= AD— 3B?C + 4 AC + 4 DB’ —6ABCD;
A, B, €, D ayant les valeurs (1). (Crelle, tome XXVII.
page 1053 1844.)
M. Cayley a démontré cette formule ct 'a méme con-
sidérablement généralisée , de cette maniére :
Imaginons la fonction «
ax,y 2 + bx,y,z,+ cx, y.3, + dx, y.3.
—+ ex,y 3 4 frayiz, + g%, )3 + hayy.z.
Posons
X, :)u-r,, —{—-)‘-_-1"2, Y :P-I_y,| +H’.’)”27 2, = Vlz"| +sz’,n
Ty = Xl "‘!‘ -+ )‘,'.“1"’2 s Jr= P"IJJI -+ f"‘lz-y,z y 2= v’l 3,1 + V,z zlz N

Faisant les substitutions, on obtient une fonction de la
forme

ary d + by . a2,
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Remplacant dans « les lettres a, b, c,.. ., & par @', ¥'.
¢y, I il vient

w = (N, N o, — g @y, — uy ).
En effet, changeant seulement z, et z,, on obtient.
comme ci-dessus,

’ ’ 7 \2 .
v, V2V, u,

ct changeant dans celle-ci v, et y,, il suffit de multiplier
le résultat par (p,u, — )% etc.



