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NOTE SUR LE THÉORÈME DE M. S U RM ;
PAR M. MOURGUES,

Professeur à Marseille.

Un lemme de ce théorème a pour énoncé :
Si a est une racine def(x) = o, f [x) etf' (x) offrent

une variation pour x = a — h et une permanence pour
x = a-\-h.

En moditiant légèrement la démonstration ordinaire 7



ou la rend applicable au cas où a est une racine mul-
tiple. «

Effectivement

f {a + 2 A ) - ƒ (* + A) == * / > + h ) + -Al/' ' {a -+- / , ) . . . ,

Or, ƒ (a) étant nul, on peut donner à ih une valeur
assez petite pour que ƒ (.r) varie en grandeur dans un
même sens dex=<2 — ih à .r = <z, comme de x = a à

Les signes des premiers membres sont donc ceux de
f [a— ih) et ƒ (a-h 2 h), et, par suite, ceux de ƒ (a — h)
et ƒ [a +h). Dailleurs les signes des seconds membres sont
ceux de —f' [a — h) et f' (a 4- h) 5 donc ƒ (a — h) et
f' [a— h) sontde signes contraires, et / (a-f- h) etf'(a-\-h)
sont de même signe, que a soit une racine simple ou mul-
tiple.

Corollaire. Il en sera de même pour%>-7-7 et , •: ? q> (.r)

désignant un polynôme qui ne s'évanouit, ni pour
x = <z — A, ni pour x = a H- /i, puisqu'on ne fera ainsi
que multiplier en même temps ƒ (x) et ƒ ' (#) par un
nombre positif ou négatif.


