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RESOLUTION TRIGONOMÉTRIE DES ÉQUATIONS DU SECOND,
TROISIÈME ET QUATRIÈME DEGRÉ;

D'APRÈS CAGNOLI.

DEUXIÈME DEGRÉ.

1. Formes des équations :

(i)

(2)

(3)

(4)

(*) A lire cet article après celui qui finit page 97.



Dans ces quatre formes, p et q sont des quantités po-
sitives. t

2. Première forme :

X ~ "~~ 2 '

Posons

on trouve

• r = y^.tang- A, .r = — ^q.eot - A.

3. Deuxième foime. Faisant x = —y, on revient à
la première forme.

4. Troisième f orme :

Premier cas. Racines réelles. Faisons

sin A — ? x=z—q2 tang - A , x= — ç^cot-A.

5. Exemple :
n I6Q5 4

.̂2 i >_ r ___ iL - ,

44 12710

log i6g5 = 3,2291697
log 12716 = 5,8956495

somme = 9,1248192
demi-somme = 9,5624096



( 3 7 6 )

log 88=: 1,94448267
compl log 7 = 9,15490196

log tang A = 0,6617942 = log tang 77°4a' 3i",72

log tang - A = 9,9061115

demi-somme = 9,5624096

log x = 9,4685211 = log 0,294 ï 176
1 5

compl log = — 0,5314789 = log -j-j = log —
0,4 17

5
X '•— •

Second cas. Racines imaginaires. Ces racines ont la
forme

a±bi = a ( 1 ± - M = a (1 + i tang A)

a b ^^db £ A
= (cos A -h i sin A) = ~—- (cos A i t : / sin A) = —:

cos A v ' sinA^ sm A
6. Quatrième forme. Faisant x = —y, on revient à

la précédente forme.

TROISIÈME DEGRÉ.

I.
Il y a quatre formes à une racine réelle et deux à trois

racines réelles.
V

Formes à une seule racine réelle.

Première forme*:
x°~±-px -+• q — o,

^ = — - 7

i-f- i-f-

1-(1 +

4/»» y



( 3 7 7 )

(o ^ ^
R3 R5

: — f cot3 B — tang~ B ) ,
2 V /

— TK

(2) tang A = tang3 —5

(3) x = — R.cot2A=r— z\/\p cot2A.

Ainsi , on peut calculer x par logarithmes, au moyen
des trois équations (1), ( 2 ) , (3 ) .

Deuxième forme :

on fait

1 g
(2) tang A = tang3 —5

(3) X = — 2^/jf-COt2A.

Troisième forme :

= o et 4

( i , sin2B = - ^ ,
v ' 27 ̂ ^

(2) tang A = tang* — 5

(3) sin 2 A



( 3 7 8 )

Quatrième forme :

( i ) s i n B = ^ ,
27*7'

1
tang A = tang3

(3;
sm 2 A

IL
6W irréductibles. — Trois racines réelles.

Lemme. On a l'équation
3 1

sin3 A — T R2 sin A -h -7 R2 sin 3 A = o ;
4 4

les sinus sont pris dans le cercle dont le rayon est R.
sin 3 A étant connu, les trois racines sont

sin A, sin (6o° — A), sin (6o° + A).
Première forme :

x* — px -+-7 = 0, 4./J' ___ 297';

R' « o P
q = -j~ sm 3 A = — sin 3 A ?4 3

sin 3 A = —i

x = sin A,

dans le cercle dont le rayon est R ;

x = R sin A = 2 4 / ^ sin A7



le rayon étant égal à l'unité.
Seconde forme :

X3 — px — y = O, 4/? 3^> 27 9'2 o u = 27 <

comme ci-dessus,

sin3A = ^ i = ,
l' *\I\P\/v _

x =r — sin A. 2 4 / — p,
V 3

x = — sin ( 6o° — A). 2 4 / ~p,

Ie rayon étant égal à l'unité.
Observation. Les équations trigonométriques relatives

à la multiplication d'un arc donnent les racines des
équations algébriques qui sont susceptibles d'être identi-
fiées avec les équations trigonométriques. C'est ainsi que
Viète a résolu une équation du quarante-cinquième degré.

Cas irréductible. — Exemple numérique (Cagnoli,
deuxième édition, page 225).

4o3 46
441 i47

sin 3 A = -j—x . ?
43 /1612v/

1612



( 3 8 o )

log l6l2 = 3,2O7365O
compl log i325 = 6,8784402

somme = o,o858o52
demi-somme =: 0,0429029 log const.

compl log const. = 9,9570974

log 4 '4 = 2,61700034
compl log 4°3 = 7,39469495

log sin 3 A = 9,9687927 — log sin 68° 32' i8",55

log sin A = 9,5891206

log const. — 0,0429026

log x •=. 9,6320232 = log 0,4285714
1 3

compl log x — —- 0,3679768 — log 3 3 3 3 3 = log - ,
3

x \— — •
7

log sin (6o°— A) = 9,7810061
log const. = 0,0429026

log x = 9,8239087 = log 0,6666666 1= log '-*

.v = r

2 3__ 23
3 " f ~ 7 ~ 2 i ;

donc

~ 23
21



38i

QUATRIÈME DEGKÉ.

On ne peut résoudre trigonométriquement que la 7'é-
duite qui est du troisième degré.

Note historique. Cagnoli (Antoine), né à Zante,
en 1743, fils du chancelier de la république de Venise,
étudia avec succès le grec et di\erses parties de la philo-
sophie. Il habita longtemps Vérone et y a formé, à ses
frais, un observatoire dans sa maison; fut nommé,
en 1798, professeur à l'Ecole militaire de Modène, et
est mort le 6 août 1818.

Ses principaux ouvrages sont :
i°. Trigonometriatylana et spherica.
11 a publié cet ouvrage en italien et en français ,

en 1786, pendant un séjour qu'il fit à Paris. Une se-
conde édition, beaucoup améliorée, a paru, à Bologne,
en 1804 ; c'est cette seconde édition que M. Chom-
pré (N.-M.) a traduite en 1808; in-4°} Courcier.

C'est encoie la Trigonométrie la plus complète, la
plus scientifique que nous possédions \ véritable ouvrage
de bibliothèque (*).

20. Traité des sectiofis coniques.
3°. Mémoire sur la figure de la Terre (tome VI des

Transactions de la Société italienne.) Cagnoli était, de-
puis 1808, président de cette Société.

Chompré (N.-M ) , traducteur de la Trigonométrie ,
né , à Paris, le 23 septembre 1750, et mort, à Ivry-sur
Seine, le 24 juillet 1826 , a traduit le Mémoire de Ca-
vendish sur la Densité de la Terre (Journal de VÉcole
Polytechnique, tome X , 1815); il a appartenu à une
famille de littérateurs.

(*) Nous ne connaissons pas encore la Trigonométrie de M. Serret,
ouvrage dig ne sans doute de la position scientifique du célèbre auteur.


