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DEMONSTRATION D'UN THEOREME DE M. KRGNECKER
(QUESTION 373)

(volr p. 178);

Par M. E. P***,
Professcur.
S})I‘l

Silzy=o0, (2, @2, Zyy..., Tn)

une équation algébrique a coefficients entiers et le pre-
mier terme ayant pour cocfficient Uunité; si les modules
de toutes les racines sont égaux a lunité, toutes les ra-
cines de cetle équation sont des racines de U'unité.

Pour lc démontrer, je représente par

Si(e) =0, (z}, x},..., xh),

ﬂ(-r):o, ('T?’ ‘L‘f,, "";:v}’

d’autres équations dont les racines sont respectivement
celles de la proposée élevées a la deuxiéme, troisiéme, cte.,
puissance. Dans toutes ces équations, le premier coeffi-
cient est 'unité et tous les autres sont des nombres en-
tiers limités, car chacun de ces coefficients est la somme
d’un nombre fini de termes dont le module est 'unité, et
I'on sait que le module d’unc somme est inféricur a la
somme des modules de ses parties.

Conséquemment, le nombre des combinaisons des va-
leurs de ces coefficients sera limité et I'on trouvera, parmi
les équations ci-dessus, une au moins qui sera répétée un
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nombre infini de fois. Supposons alors que les équations

fulr)=10, (a7, a%..., an ),

Sole' =0, (af, x,..., 2"),

aient les mémes coefficients et, par suite, les mémes ra-
cines. Il peut arriver que ces racines, rangées comme nous
’avons fait, suivant I'ordre croissant des indices, ne soient
pas respectivement égales a celles qui occupent le méme
rang dans la premiére; alors les racines de f, (x)=o,
f, (x) = o, etc., seront de certaines permulations des
racines de f, (x) = o. Mais comme le nombre de ccs
équations est infini, tandis que le nombre des permuta-
tions est fini, nous trouverons nécessairement deux équa-
tions

fq(""):O, (.z‘:x, .l‘%,...,.ry'),

fa (z) =o, (xlla, .r?,~--7 .7:{;’;),

qui appartiendront a la méme permutation : par consé-
quent, on aura
— R4 o ot P/ 4
z‘"‘g_,zl , .rﬂa_ x%, oo, @, =0
d’ou 'on conclut que les racines de 'équation donnée
sont aussi racines de l'équation bindéme

B =y,
c. Q. F. p.

Note du Rédacteur. M. Kronecker a énoncé et dé-
montré ce théoréme dans le tome LIIIL, cahier 2 du Jour-
nal de Crelle. M. Prouhet et aussi M. Moutard sont par-
venus chacun spontanément a la méme démonstration
que M. Kronecker. C'est par crreur qu'on lit a la page 178
le nom de M. Hermite.



