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SOLUTIONS TR16ONOMÉTRIQ11ES DES QUESTIONS 4 8 3 ET 4 8 4
(voir t. XVIII, p 357);

PAR M. THEOFIK HAZAN,
Lieutenant, élève de l'École impériale Ottomane à Constantinople.

Théorème I. D'un point B extérieur à une circonfé-
rence O on mène deux tangentes BÀ et BC, on projette
C en D sur le rayon OA, et Ion fait exécuter une révo-
lution complète à la figure autour de OA, l'un des rayons
des points de contact} il faut démontrer que le volume
engendré par le triangle mixtiligne CBA est équivalent
au cône engendré par le triangle BDA (question 483).

Théorème. II. La même figure étant faite que pré-
cédemment, et exécutant la même révolution, il faut
prouver que le segment sphérique engendré par CI | i est
équivalent au volume engendré par le triangle CBD
(question 484). 4



( ' 5 9 )
Si nous supposons le rayon OA égal à l'unité, nous

aurons

BA = tang-5

CD = sin a , -

AD ~ i — cos a.
Considérons ;
i°. Le volume engendré par le quadrilatère DABC = y;
2°. Le volume engendré par CDA = vr\
3°. Le volume engendré par le triangle mixtiligne

4°. Le volume engendré par le triangle ABD = V'.
Nous aurons

(I) t>:=r -TT (i — cosa) ( tang* — \- sin2a H- tang — sioa 1
ó \ 1 2 /

(II) (/ = -7r(ï — cosa) [3sin2a -+- (i — cosa)2].

En soustrayant <J de v on obtient

(I) P - , ' = V = i*( . -COSa)

2 tang2 sin2 a

(m)

-f- 2 tang — sin a

— ( i — cos a }2

e/ = V = TT ft (i — cosa) tang 2 -
O 2

— ^ 7r(i — cosa)
sin2 a — 2 tang - sin a j

-f-(l—cosa)2 ]



( i6o )
mais comme

V' = — n (i — cosa) tang2 — -,

et

sin2a — 2rang - s i n a - h (i — cosa)2 = ( o ) ,

en substituant dans l'équation (III) on obtiendra

V = V'.
C. Q. F. D.

Théorème 11. En soustrayant le segment CDA du
quadrilatère ABCD, on obtiendra, d'après le théorème
prouvé en haut, le volume du cône ABD; en effet, si
du volume du cône ABD on soustrait du quadrilatère
ABCD, on obtiendra le volume du triangle engendré par
CDB 5 enfin le segment engendré CDA est équivalent au
volume engendré par le triangle CBD.


