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SUR LA SÉRIE DE TAYLOR ;
PAR M. TURQUAN,

Professeur au lycée de Tours.

Soient fx une fonction quelconque de x, et x, et .r, -4- h
deux valeurs particulières de X] on pourra toujours poser

j f (.r, + h ) =fx{ -v * ƒ ' *, + -^f" *i H- • • •

1 . 2 . . . ( / 1 — 1;

/i" R étant un terme complémentaire convenablement
choisi et qu'il s'agit de déterminer.



L'égalité (A) peut être mise sous la forme

i .
-!—- -ï ƒ-'*,+A—R;

or l'équation y = fx représente une courbe ,^! est l'or-
donnée d'un certain point A de cette courbe, f[xi-\-h)

est l'ordonnée d'un autre point B, et J—±—! —•——• est
r h

la tangente trigonométrique de l'angle que fait avec Taxe
des x la corde qui joint ces deux points. Si donc f (x)
et sa dérivée sont finies et continues, c'est-à.-dire si ces
deux fonctions ne prennent aucune valeur infinie, et ne
passent pas brusquement d'une valeur finie à une autre
valeur finie, quand x varie depuis x = xt jusqu'à xx-\- h,
on pourra mener à Tare AB une tangente parallèle à sa
corde, car cet arc n'aura aucun point dont l'ordonnée
soit infinie, ni aucun point d'arrêt, ni aucun point de
rupture, ni aucun point de rebroussement 5 et le point de
Tare AB par lequel on peut mener une tangente paral-
lèle à la corde AB, a une abscisse comprise entre xx et
xi -h h et qu'on peut représenter par xt H- 6/i, Q étant
un nombie positif compris entre o et 1. On aura donc

et par suite



ou bien encore

5Â

^ i . a . . . ( « - i ) 8 < / " ' 8

Et si y a: et ƒ " x restent finies et continues pour toute
valeur de x comprise entre xt et xx -t- ô/t, ou bien
entre x t et Xj -f- h, parce que 0 peut être infiniment peu

différent de i, / '(*'+ffi-/ '*' sera égal àf'lx^&Ôh),

le produit 0'0 étant un nombre positif compris entre o et
i et que je représenterai par la seule lettre 6'. Ainsi

/,..-3 ft«-2

Mais, comme cette égalité (C) doit avoir lieu aussi pour
// = o, il en résulte

d'où
I

• = I .

1.2.e

Donc, en supprimant l'accent de 6',

* 7 : 7 r i / J l + L 2 , / j R .

i . 3 . . ,(n — i )

En répétant les mêmes considérations et les mêmes



raisonnements, nous obtiendrons successivement :

ƒ'" (xt -+- G//) = f" x, + . . . H- Ï . 2.3 ./<"-3 R,

/ " ( . r l + 9 A ) = / " j : 1 + . . . - + - 1 . 2 . 3 . 4 . / i - 4 R ,

/»( . r ,H-ö/*)=r 1 .2 .3 . . . / / .R ,

d'où

1 . 2 . 3 . . . / I

Ainsi, pourvu que fx et ses dérivées jusqu'à celle du
nieme o r c | r e inclusivement soient finies et continues, pour
toute valeur de x comprise entre xx et Xi -+- //, on a

f(r -Uh\— fr -L-h f' „ _i_ /fl i'" _L_
/{Xl-T-fl) —JX\-\ J X\-\ / J-\ -h. • •

_ j _ _ fn~\ x^ ^ fn (xx-\- 0/0»
i . 2 . . . ( n — i ) i . 2 . . . ( n — i ) n v


