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SOLUTION DE LA QUESTION 641 (CATALAN)
( TOlr p . 9!T) ;

PAR M. H. PICQUET,
Elève de mathématiques spéciales au lycée de Poitiers.

Il s'agit de démontrer la relation

cos (a -f- b -hc)cos(a-h&-~ c) cos (a ~\-c-~ b)cos(b -f-c— a)

= 4 r o s 2 a c o s 2 ^ c o s ' c — (c o s a -*-cos £-i~cos c) (cos a -h cos b — cos c)

X(cos«4-cosc—cas-à^cosA-4-cosc—cosa).

Le second membre peut s'écrire

4 cos2 a cos2 b cosa c

— [(cosfl H-cosè)2 — cos2e][cos2c — (cosr/—cosè) i]>

ou

4cos2«cos2/; cos2c

ou

(cos2« — cos'6 — cos 2c] 2—

Examinons maintenant le premier membre. En trans-
formant en une somme de cosinus les deux premiers fac-
teurs, ainsi que les deux derniers, il vient

2

ou

— [cos2(«-|r b) -f-eos 2c] - [cos2r-hcos2(f# — b)]

-y j COS22C-f-COS2(tf-}-£)cOS2 (a— b)

-h cos 2c [cos2(a H- b) H- cos2 ( a — b ) ] j .

18 .



En remplaçant

cos2 (a 4- b)cos 2 (a — b)
par

-(cos4tf 4- cos4^)

ou par

- ( ? cos' 2« — i 4 - 2 cos2 2b — i)

ou par

cos22a 4- cos22 6—i et cos2c[cos2 (a-h b) 4- cosi[a — b)]

par
2 COS 2 flT COS 2 £ COS 2 T ,

il vient

i
- ( cos5 2 a 4- cos' 2 £ 4- cos2 2 c 4- 2 cos 2 a cos 2 & cos ic — i ).

4 V ;

A la place de cos 2 a, je mets 2 cos* a—1, et les expres-
sions analogues pour cos ib et cos 2c : il vient alors

— l}(2COS2£ l)(2COS2C— i) l ] .

Toute réduction faite, il reste

cos1 a -h cos* b -h cos4 c— 2 cos2 a cosJ b — 2cos2 a cos2 c

— 2 cos' b cos' c -f- 4 cos'tf cos*£ cos2r,
ou

(cos2 a — cos2 b — cos2 c )' — 4 ro$2 ^ c o s 5 c "+" 4 c o s * ö c o s 2 ^ co s"c *

qui est précisément la valeur à laquelle j'étais arrivé pour
le second membre.


