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QUESTION 641 ;
SOLUTION DE M. A. G.,

Élève en Mathématiques élémentaires (Rhétorique scientifique).

Démontrer la relation

cos (a 4- b-\-c) cos (a 4- b — c) cos (a-i-c — b) cos{b •+ c —a)

— 4 c o s 3 a c o s 2 b cos5 c

= — (cosfl H- cos£ -f- cosc) (cosa 4 - cos 6 — cosc)

X (cosa 4 - cosc — cos/») (coŝ > + cosc — cos^J.

(CATALAW.)

On a

(cosa -f- cos b -+- cosc) (COSÖ -f- cos 6 — cosc)

= 2 cos a cos b -}- (cos2 a -f- cos2 b -— cos2 c)

et

(costf -f- cosc — cos£) (cos£ + cosc — costf)

=t= 2 cos a cos b — (cos'tf -f- cosJ£ — cos*c).

Multipliant membre à membre les égalités précédentes et
nommant P le premier membre de l'égalité résultant de
cette multiplication, il vient

P = 2 cos'tf cos2 b -H 2 cos2a cos2 c 4- 2 cos2 b cos2 c

— cos4 a— cos4 b — cos4 r.

D'autre part,

cos [a 4 - b + c) cos (a 4 - b — c) = cos*(« 4- b) 4 - cos2c — i

et

cos (a 4- c — b) cos (£ 4 - c — a) = cos5 (a — b) 4- cos2c — i «

La multiplication de ces deux dernières égalités donne.



en nommant P' le produit des quatre facteurs des pre-
miers membres,

P' = [cos(a -h b) cos(« — b]f -h [COS2(Ö + b) -f- cos5(« — b)}

X (eos2c — i) -f- (cos'c — i)2

= (cOS2ö-f-COS2&— l) 2 - t - (4c0S 2 t f COS2b — 2COS2<Z —2C0S*£-h2)

X (cos'c —i)4-(cos2c — i)2;

d'où

P' = cos4 a -4- cos4 b -h cos4 c — 2 COS'Ö COS' b — 1 cos2 a cos2c

— 2 cos2 b cos2 c -h 4 cos2 a cos2 b cos2c ;

donc
P' — 4 cos2 a cos2 ̂  cos*c = — P'

C'est ce qu'il fallait démontrer.


