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QUESTION 5 6 6 ,

SOLUTION DE M. ABRAHAM SCHNÉE,

Élève du lycée Charlemagne.

ÉNONCÉ. — Étant donnés un triangle conjugué à une
conique et un cercle circonscrit au triangle y le produit
des distances du centre de la conique aux côtés du
triangle, multiplié par le diamètre du cercle circon-
scrit, est égal au produit des carrés des demi-axes de la
conique. ' (FÀURE.)

Soient a = o, (3 = o, y = o les trois côtés du triangle
donné que je prends pour triangle de référence; ce
triangle sera conjugué à la conique

- ==o.

Si Ton pose, conformément à la notation du Mémoire
(p. 289 du tome II, 2e série) :
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où a, fe, c sont les longueurs des trois côtés du triangle de
référence, et
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les distances du centre de la conique aux côtés du triangle
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seront données par les formules (voirlç Mémoire cité) :

a ' = - —
V da

, Srlv

où S est la surface du triangle de référence.
Le produit des carrés des demi-axes principaux de la

conique est donné (voir le même Mémoire) par la for-
mule

, , a< b* & A2

où R est le rayon du cercle circonscrit au triangle; mais
on a

abc
2R = _ ,

ce qui réduit l'expression à

Cela posé, il s'agit de prouver que

abc S3 dv dy dv . . A
2S vJ da db de

ou, en réduisant, que

^ ? S i a b cc
 t'

da db de
Or, on a

V =a* mn-j~ b2 nt-\-c2 lm, A = Imn,

— = lamn* —— = 2 bnL — = iclm,
da db de

et la substitution donne une identité.


