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SOLUTION DE LA QUESTION 6 2 8 ;

MM. L. ANDLAUER ET G. CHAUVÇAU,
Élèves en Mathématiques spéciales.

Étant donné un tétraèdre quelconque, on peut faire
passer par les centres de gravité des quatre faces un
ellipsoïde tangent à ces mêmes faces. Il aura pour
centre le centre de gravité du tétraèdre. Et si on appelle
3 a, ib, 3c les arêtes adjacentes à un même angle so-
Hde^ quon prenne des axes parallèles à ces arêtes, et
pour origine le centre de gravité du tétraèdre, l'équation
de la surface tangente sera

(VANNSON.)

Prenons pour axes <}es coordonnées x, y, z, trois arêtes
adjacentes du tétraèdre, dont les longueurs seront dési-
gnées par 3a, 3 b, 3 c.



( 5 5 )
Pour qu'une surface du second degré,

A.r' -+- A'y2 -+- A'V -f-

soit tangente aux trois faces du tétraèdre, prises pour
plans «de coordonnées, et aux centres de gravité de ces
faces, dont les coordonnées sont

(* = o, f= b, z = c ) ,
( r = o , z=zc, x = <i),

(z =o, x~a, yr^b),

il faut que les coefficients, A, A', etc., satisfassent aux
conditions suivantes :

(0 k'b +B" ,
Cfl+C'ô-}-D=o,

(3)

D = o ,
A'b-t- Bc H- C' = o ,
A"c + Bb +C" = o,
C'ftH-C'c-l- D = o .

C'est ce qu'on trouve facilement par la considération
de l'équation générale des plans tangents aux surfaces du
second degré.

Les dernières équations des systèmes (î), (2), (3)
donnent

r D r ' - D r ' - D

ia ib ic

En cherchant, de même, les conditions pour que la
surface du second degré soit tangente à la quatrième
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face du tétraèdre, représentée par

a b c

et à son centre de gravité dont les coordonnés sont

x = a, x=zbt z=zc,

on trouve, 'en ayant égard aux équations qui précèdent :

R D W D R" D

B B B(4) .ac 6.ab

Et, au moyen des expressions de C, C', C", B, B', B'7 en
fonction de D, les équations (i), (2), (3) donnent

A = 37>' A ' = 3 T > ' A * = 3 T ' '

Ces valeurs de A, A', k», B, B', B ,̂ C. C', C" véri-
fient toutes les équations de conditions obtenues, quel
que soit D qui reste indéterminé.

En remplaçant les coefficients A, A',. . ., C', C", par
leurs valeurs, dans l'équation

AJO3 4- A'y2 - j - A."z1 H- 2 Byz 4- 2 B'xz -f- 2 B"\xy

= o,

il en résulte

bc ac ab

équation qui représente un ellipsoïde réel.
Les coordonnées du centre de cette surface sont don-

nées par les équations

ix y z _
— +•£-+---3=0,
a b c

as 2 y z _
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et

X Y 22 _

~-t-~ H 3 = o.

a b c

On voit que les coordonnées du centre de gravité, qui sont

3a 3b 3c

satisfont à ces équations.
Au reste, si on rapporte la surface à son centre, en trans-

portant les axes parallèlement à eux-mêmes, on trouve

X5 >a 22 YZ XZ XY 3l~-L J \-J j -+- -*- = - .
a2 b2 c7 bc ac ab b

Note du Rédacteur, — M. Lignières a résolu la même
question par un calcul qui diffère peu du précédent.


