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PROBLEMES DE GEOMETRIE ANALYTIQUE;

Par M. MOREL,
Répétiteur a Sainte-Barbe.

Trouver la courbe telle, que sil'on méne une tangente
quelconque terminée aux axes, cette tangente soit par-
tagée en deux parties égales par le point de contact.

Soient y = f () I'équation de la courbe cherchée, x, y
un point dc la courbe; on a, d’aprés 'hypothése,

X
Y —_— =1,
25, 22,
avec la relation
. dy, dx
_d_)'_. = — '19 ou _)’ _ — —’l;
dz, . T X Ty

donc on aura, en intégrant,
logy, = — logz, + log4 = log s
1

donc la courbe a pour équation

k
— = k.
y== ou zy

C’est donc une hyperbole rapportée i ses asymptotes.

Ce théoréme préliminaire va nous servir a établir le
suivant :
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Démontrer géométriguement que la surface engen-
drée par une ligne droite qui tourne autour d’'un axe
wvertical sans se rencontrer, est un hyperboloide de ré-
volution, c’est-a-dire que sa courbe méridienne est une

hyperbole.

Nous supposons connues les principales propriétés de
cette surface, c'est-a-dire que nous admettons que 1'on
sache que cette surface posséde un second systéme de géné-
ratrices rectilignes, et que toute génératrice del’un des
systémes rencontre deux génératrices quelconques de
autre systéme.
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Pour cela, je considére les deux génératrices pq, p'q’
et pyqy,p,q du méme systéme, et la génératrice ach,
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a’c’b' de I'autre systéme. Le point cc¢’ étant un point du
méridien mn, qui est paralléle au plan vertical, le plan
tangent en ce point est perpendiculaire au méridien et,
par suite, au plan vertical, et comme il contient la géné-
ratrice a b, a’'l/, sa trace verticale est la ligne a'¥’ elle-
méme, qui sera par suite tangente en ¢’ a la courbe méri-
dienne.

Les plans paralléles pg, mn, p,q, étant équidistants,
la droite ab, a' &' qui rencontre les plans pg et p, ¢, aux
points a, 2’ et b,' est partagée en deux parties égales par
le plan mn; donc le point ¢ sera le milieu de a'b'; et
par suite la courbe méridienne sera une hyperbole.

‘c. Q. F. D.




