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[Bla]
NOTE SUR LES PERMUTANTS;

P\R M. II. BILENKI.

Considérons un Tableau rectangulaire de q lignes et
de p colonnes et représentons, suivant l'usage, par la
notation a\ l'élément écrit dans la ligne de rang a et
dans la colonne de rang ë

«S i

aF.

Développons ce Tableau conformément aux règles
suivantes :

i° Chaque terme a£x, a^ . . . . ar^'Ai-^ du développe-



nient contient p -f- q — i éléments du Tableau, chaque
élément n'entrant, bien entendu, qu'une fois dans
chaque terme.

2° La somme ê{ -f- 6, -f-. . . -f- èp+q_s des indices su-
périeurs peut prendre les / ; -hr / — i valeurs suivantes

ij(p

Z±JL±12+It^q.

3° La somme a, -f- a2-f- . . . -f- y.p+q_{ des indices in-
férieurs prend alors les p -f- q — i valeurs correspon-
dantes

!-/? - i - y - 2:

de sorte que l'excès de la première somme sur la se-
conde est constant et égal à

II est facile de s'assurer que ce développement, au-
quel je donnerai le nom de permutant, contient un
nombre de termes égal à



( 2.5 )
Cela posé, considérons le permutant

N-h qr i i i

i N-h(<7 — 0 r " H r N

N — \-\-qr N — n - ( g r — \)r N — i - f - r IN — i

i - h g r r p -h Y-±-(q — \)r p -+-1 -+- r ƒ> -h i

i l ï i

p-V-qr />-4_(^_I)r ƒ> •+• r /?

dans lequel p et /' sont quelconques, mais où </ est un
entier positif*, la di(Vérence N — p est, en outre, entière
et positive : c'est une fonction de /• que je représenterai

par le symbole $7 (r).
p

J'ai trouvé la formule suivante

p)\ N-
N—l

r N y
On peut en déduire une foule d'autres en faisaut cer-

taines hypothèses sur les nombres p,q,r.
Dans le cas très particulier où le permutant consi-

déré n'a que deux lignes, c'est-à-dire quand N = p H- 1,
on obtient l'identité suivante, aisée, d'ailleurs, à dé-
montrer directement :

p -\-\-\- qr p -4-1 -h(q — i ) r p •+- 1 -*~ r p-+• 1

p-+-qr \ '

qr p -f-1 -\-(q — \)r

(q —



Si /' = o, on a la formule suivante que j'ai déjà donnée
(Intermédiaire des Mathématiciens, juin 1899, p. 127) :

2 \ ^ ^ ( j \
H > « -T :

N - 2

p p p

( '

et dans laquelle lesynibole^V* représente une fonction
v

homogène complète, du degré /?, dont tous les coeffi-
cients sont égaux à l'unité, de la suite des nombres

i i î

y j^~c "*' N'

formule qui est elle-même assez générale et qui contient,
entre autres, celle des progressions géométriques.

Enfin, si r = i, on obtient plusieurs formules d'ana-
lyse combinatoire.

La fonction $? (/•) jouit encore de nombreuses pro-

priétés; j'ignore si on les a étudiées.


