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CORRESPONDANCE,.

. —_—

M. d’0Ocagne. — Sur les faisceaux ponctuels de coniques.
— Le théoréme que j'ai rencontré précédemment et qu’un
éléve de Mathématiques spéciales, M. Georges Halley des
Fontaines, vient d'utiliser de fagon fort ingénicuse pour con-
struire les tangentes aux cubiques planes (1), peut donner lieu
aux remarques géométriques que voici :

Soient O le centre, I un point douhle d’une involution sityée
sur une droite et dans laquelle A et B sont des points corres-
pondants.

L’égalité de définition
01’ = 0A.OB
peut s’écrire
(OA + Al)(OB—1IB) = OA.0OB

(') Méme Tome, p. 132. La méthode de M. des Fontaines s’ap-
plique particuliérement bien & la cubique qui se rencontre dans le
probléme d’admission a I'Ecole Polytechnique cn 1901.
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ou

OA.IB = AI(OB — IB) = AI.OI.

Elevant au carré et remplacant OIz par sa valeur ci-dessus,
on a
OA _ /IA\?
o5 = (15"
égalité susceptible de diverses applications. Combinée avec le
théoréme de Ménélaiis, elle montre immédiatement que si, sur
chaque coté d’un triangle,on considére une involution dans
laquclle les sommets se correspondent, et si les centres de
ces trois involutions sont en ligne droite, les points doubles
de ces involutions sont aussi trois a trois en ligne droite,

et réciproquement.
Considérons, en particulier, un faisceau ponctuel de coniques

A,.z‘2+ A2y2+ A3$2+ B,yz + Bozx + ngy
+A(Ciyz+ Cyzx + Czay) =0,

dont fasse partie une conique
Ciys+ Cozzx+ Cazy =o0

circonscrite au triangle ABG pris pour triangle de référence.

Si nous coupons par I'un des cotés de ce triangle, z = o par
p I al€, |

cxemple, nous avons I'involution donnée par I'équation

Az?2+ (B3 +ACy)ay + Ay y2=o,

dont le centre est défini par la condition que spn correspon-
dant est sur la droite de l'infini

axr +by +cz=o,

a, b, ¢ éiant les cOtés du triangle ABC. Le point a linfini
sur AB satisfaisant aux équations

3 =0, ar + by = o,

on tire de I'équation ci-dessus, pour son correspondant, centre
de I'involution
A[Z' , A]‘}/

—y— = 0.

« 14

i
z=o,
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De méme, les centres sur BC et CA sont donnés respective-
ment par

A Az
z =o, ~Z—'Z~:—~Z~=o
ct
— 0 Az A,x_o
Y = 0, —c——x———a =

Et P'on voit immédiatement que ces trois points sont alignés
sur la droite

A Ay As
- - = 0.
b 4

Il en résulte, en vertu du théoréme ci-dessus, que les points
doubles des trois involutions sont aussi trois a trois en ligne

droite. C’est le théoréme qui se trouve appliqué dans la Note
rappcelée plus haut,




