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[P5]
GENERALISATION DU THEOREME DE TISSOT;

Par M. Mivrice FRECHET,

Lleve de PEcole Normale supéricure.

Turoriive. — ZLtant donnée une correspondance
PONCTUELLE quefconque entre (rois surfaces Sy, Sa, Sy,
il existe Ex cEntnraL quatre couples de familles de
courbes sur S, telles que les angles sous lesquels se
coupent deux courbes d’un mméme couple soient con-
servés dans la correspondance.

En elfet, nous supposons la correspondance telle
qu’on puisse exprimer les coordonnées de trois points



correspondants My sur §¢; M, sur §,, M, sur §; au
moyen des deux mémes paramétres w, ¢. Soient alors

)
d
My, ndy s oneyy mdyy msy om0 les valeurs de , pour

les tangentes isotropes 4 Sy et My, les transformées des
tangentes isotropes a S, en M, et & Sy en My, et pour
les tangentes M Ty, M, T, a deux courbes de Sy passant
en M. Soicent, de plus, V., Vo,V les angles de M, T,
M, T, ct des tangentes aux courbes correspondantes.
O" aura .

eXMi=(my.m;,n,n'),

e — (ms, m,.n,n'y,

exNi—= (s, iy 0, n).

“ 1. . 1
On peut considérer my, md |z my, m'yy my, oy ny n'
comme racines des équalions respectives :

r2—opLr—qr=o0 (h=1,92.3), r2— 2+ =o.

En posant

re=vVpE—qr, oy =vVar—}
on aura
ny—n_ my- n' iz/_

(1) e?tMh= ——: —1+ -
my;—n'm;  n (/);,—1)‘2——(//
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On aura alors les courbes cherchées par les équa-

tions
eVi= eV = e\,

qui deviennent, en tenant compte de (1),

\pf’~/)-~*"~'r’_/)%—17”z—~"‘1~"%
(2) ) 17 ry— 7
( —a p’—/n_ln—/n),
/3 ry 13— 1"y
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( 448)
De (2) on tire une valeur de a, ct en portantdans (3) on
en tive une valear de v2, done de 3= 22 — v2.

D’aillears, il 0’y a que quatre combinaisons de signes
des quantités 7; donnant des systemes différents de va-
leurs pour o ¢t 4, car on obtient les mémes expressions
de o et § en changeant de signe tous les r;. A chaque
combinaison correspond un seul couple de tangentes,
ce qui démontre le théoréme,

Il y aura une infinité de couples de familles satis-
faisant aux conditions dans le seul cas ou la correspon-
dance serait une représentation géographique de 'une
des surfaces sur 'une au moins des deux autres.



