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[ASk]
ÉQUATION AUX R4PP0KTS ANHARHOVIQUES Dl S RACINES

D'UNE ÉQUATION UU QUATRIÈME DEGRÉ;

* PAR M. G. FONTENÉ.

1. La forme donnée précédemment à cette équation
(Nouvelles Annales, 1912, p. 53çj) n'est pas la plus
simple.
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Si l'on considère l'un des six rapports anhai moniques
de quatre quantités, son inverse et son complément
à î sont également parmi les valeurs des rapports
anharmoniques de ces quantités; les six rapports sont,
l'un d'eux étant a,

— a —(i — a ) i
( i ) a, i — a,

— a i — a a a

i° Si deux des quatre quantités sont égales, les
valeurs du rapport anharmoniquc sont

o, i , i , o, oo, —oo ;

les valeurs finies sont racines de l'équation

r*(r— \)'2= o.

2° Si deux des trois termes de rang impair dans la
suite (i) sont égaux, les trois le sont, les trois rapports
de rang pair sont aussi égaux, et l'on a l'équation

Comme l'équation aux valeurs des six rapports
anharmoniques de quatre quantités doit dépendre d'un
seul paramètre, cette équation est de la forme

en effet, celte équation ne change pas si l'on remplace
i

/• p a r - O4i p a r i — /•.

En tenant compte de ce que, pour /• = — i , on

a A = ^ > on trouve que l'équation aux rapports anhar-

moniques des racines d'une équation du quatrième

degré est, avec les notations ordinaires,

( 3 ) r (/ i) _ 4 i , l
(/'*—/• -f- i)3 27 S»
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2. Si Ton pose

l'équation (2) prend la forme très simple

62

et, pour chaque valeur de 9, on a deux valeurs de /•
complémentaires par rapport à 1; si l'on pose

1

l 'équation (2 ) devient

et, pour chaque valeur de p, on a deux volumes inverses
de r.

On obtient facilement l'équalion (2) sous la forme (2')
sans avoir recours à des cas particuliers. Les valeurs
de r étant les nombres de la suite (1), l'équation en r
e»t, en groupant les racines de somme 1,

( r- — r -4- a ; ( /•- — r -h $)( r1 — /• -4- y ) = o,

OU

(0 (6 P)(8 H - y ) = o,

i _ L -H- -i j 0 -+-1 = 0 ,

P ^624- 3e -t-i = o,

ou
(64-i)3_B62=o.

Pour obtenir la forme ( 2y), o/i grouperait les racines
de produit 1, ce qui donnerait

( r 2 — X r -+- 1 ) ( /'2 — jJi r -4- 1 ) ( r 2 — v r -h 1 ) = o,
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OU
(p_X)(p —tx)(p— v)=o,

etc.

3. Remarque. — Les valeurs des six rapports anhar-
moniques de quatre quanlités peuvent toujours se
mettre sous la forme

cos2a, séc2a, —tang2a, —cot2a, coséc-a.


