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[F15]
PROPRIETE DE CERTAINES FORMES QUADRATIQUES ;

Pan M. Mwriwmwu WEILL.

Tréonime. — Le produit de deux formes

a4+ b¥+ ¢¥— ab — ac — be

peunt, & une (nfinité de maniéres, étre représenté par
une forme de méme espeéce.



(267 )
On a
a1+b’+4'2—-ac——bc——ab=%[(ga_~b._c)2+3(b-—c)2].

“

Posons
20 —b—c=A, 2a'—b' —c'=A’,

b—c=B8, b'—c'="H.
On a, identiquement,
(AT+ 3B2)(A2+ 3B?) = (AA'+ 3BB")*+ 3(AB’'— BA')2

Posons
20— —y=AA"+ 3BB,
f—y=AB —AB;
d’ou
288 =22 — AA'—3BB'+ AB— BA’
= 22 — jaa’ — {Bb — fcc’ + jab' 4+ ;b + fed’,
5y =24 — AA'— 3BB'— AB'+ BA’
=2a—faa — jbb — jcc’' + fac’ + jba’ + 4.

D’autre part, on a

(a4 b2+ ct—ab — ac — be) (@24 b2+t —a'b'—a'c'— b'c)

Il

T‘€<A=+ 3B?) (A2 -+ 3B")

i

% [(AA'+ 3BB')?+ 3(AB'— BA')2]
= %[a“- B2yt —af —ay — fy].

Posons g =K,
‘ aa’ + 60+ cc' =1,
ab’+ bc' + ca' = 1,
ac' + ba'+cb'=v,
L=K-—-A+ 1%
M=K—A+ v,
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il vient

(at+ b +4ct—ab —ac — be) (@'t+b't+c'?—a'b'—a'c'—b'c)
= K?*+ L2+ M?*— KL — KM — LM,

ou K est arbitraire; le théoréme est donc établi.

En particulier, si 'on fait K = o, la forme se réduit
aL>4M2—LM.

On peut généraliser beaucoup les résullats précé-
dents.

Considérons, par exemple, 'expression

(a+b+c+d)2+(a+b—c—d)

=2a%+ 2b242c2+ 2d%+ fab + 4cd.

Le produit de deux formes analogues s’écrira
(w2~ 02) (w2 0'2) = (uu' + vo' )2+ (ue'— vu')2.

Posons
a4 B4y 8 =uu + e,

a ' ’.
a+Bf—y—0C=u —vou':

on tirera de la v et ¢ en fonction des deux arbi-
traires «, 3 et des quantités connues @, b, ..., a', V,
¢, d'. Dés lors, le produit des deux formes

2a% + 202 +...+ fcd,

2a'2+2b'24.., .+ fc'd

pourra se mettre, d’une double infinité de maniéres,
sous la forme
20+ 2824 ..+ 4yS.



