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Séminaire H. CARTAN,
E.N.S., 1950/5¢ , Topologie algébrique.
THEORIE DE LA COHOMOLOGIE DES ESPACES
(Exposé de H, CARTAN, le 30.4.1951)

- CP-résolutions d'un faisceau : faisceaux < -injectifs.

Définition : on appelle <P -présolution d'un faisceau. F une suite exacte

de faisceaux et d'homomorphismes

O'—> F——é- AO——é’ Al.-’- s 00 A —% )

n
telle que Hq‘&(&j, An) =0 pour gx>1! et n>0.
Par exemple, une résolution fine de K (Exposé 16) est une d> -résolution

de K , et ceci quelle que soit la famille C{D . Cela résulte de la proposition
1 de 1'Exposé 16,

Etant donné une ¢ -résolution de F , on lui associe le faisceau gradué

avec cobord A , somme directe des A . Le module des sections '1 () =

= Z r 4} (A ) est un module gradué avec ccfbord on peut considérer ses modules
de "bohomologie HO(I” L(A))

Théoréme 1.- Si un complexe A de faisceaux est une ¢ -résolution d'un

faisceau F , on a un isomorphisme canonique Hn(,l F) a0 BY( I P(A)) , pour

tout n>0,

(Ceci généralise le calcul de Hn(x F) par HY[ ‘P(C OF)) , C étant
un faisceau fondamental (Exposé 16, paragraphe 3)).

Démonstration : par récurrence sur n . Pour n = 0 s on obgerve que la

suite 0 —> r-»(F) —_— r‘P(A ) — r‘l (A ) est exacte, d'ol
cp(L F) = r‘i (F)~H (‘q,(A)) . Soit maintenant n >0 ; soit, pour 1>1,

Z; le noyau de A, —> A, les suites exactes 0 —> F —s A, —

i+l
—_— Zl—--; 0, «.0 ,‘O——..> Zi"'"" Ai —_— Zi+1""" 0,4 ¢¢s 5 donnent des
isomorphismes Hn{(Q{;, F) o= Hnil(?ﬁ, Zl)’»\\i oo S H;}(i,, zn-l) ~

et H?:P('DC Z )/Im HO (éf.,, A 1.) . Ce dernier, par le diagramme commutatif

\ blunlvoque
\ fn

\
r..} (Z ) blunlvoque

\l/

r‘}‘( At
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est canoniquement isomorphe au quotient du noyau de fn1 par l'image de fn»I ’
clest-a~dire a Hp(iiﬁ(A)) .

Définition : un faisceau G est dit < -injectif si, pour tout homomor-
phisme de faisceaux F —= F' qui applique F gur F' , l'homomorphisme
correspondant

i“%(e OF) —— [ (GOTF)

applique lc premicr module gur le second. En particulier, si G est q9—injec~
tif ot gans torsion, alors \i%XG o F) , considéré comme foncteur du faisceau

F , est un foncteur exact (i.e.: transforme les suites exactes de faiscéaux en

guites exactes de modules).

81 G est J -injcctif et sans torsion, on a p (X, G oF) =0 Ppour

tout q> 1 et tout faiscecau F . En effet; plongeons F dans un

fin F' ; on 2 une suitc exacte de faisceaux
Q> GOF o GOF' -5 GCF' 5. O

d'ol H(;(X' Go F) = ’i(G O ") /Inm ':g(G oF') , qui est nul puisque G est
1> ~-injectif. On montre ensuite que H l(m,, GO F) est nul pour tout F , par
récurrence sur q > 1 ; car si g 2 , c'est isomorphe a H® l (bb, G CJF") ,

qui est nul par l'hypothése de récurrence appliquée & F" ,

Corollaire du théoréme I : soit une suite exacte de faisceaux

0 K— C

o 7 Cl‘ - cos m———p. C ~—— s e o

telle que les C soient | -injectifs et sans tor31on (pour n>0).

Alors Hn (ﬁ: F) SH( T (C - F)) .

En offet, les C C Fs constituent une §?~résolution du faisceau F .
(Ce résultat généralise celui obtenu (Exposé 16) dans le cas ol les C, sont
fing).

Le faisceau C = ET' C (faisceau gradué avec cobord) s'appellera un
n>0

faisceau @>—fondamental s'il satisfait & l'hypoth&se de 1l'énoncé précédent.

2.~ Sous-espaces ouverts, sous-espaces fermés.

Soit GQ un sous-espace ouvert (resp. fermé) dec l'espace X . Pour toute

famille ¢ sur X , considérons la sous-famille des ensembles de < qui

Py
sont contenus dans % (lorsque % est fermé, les cnsembles do Jj;; ne sont
autres que les intersections de Qj avec les ensembles de ¢ ) . On vérifie

sans peine que, dans chacun des 2 cas ( %5 ouvert, ‘Y fermé), fﬁqi satisfait
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aux axiomes des familles ¢ . La famille <F@; s'appellera la famille induite
par ¢ sur le sous-espace Y . -

Etant donné un faisceau 'F sur l'espace I , on a défini (Exp.14,74) le
faisceau induit par F sur le sous-espace %% ; ce faisceau F' est tel que,
pour tout point y ¢ qq s F& = Fy , la topologie de F'!' étant la topologie

induite par celle de F . (On suppose l'ensemble F' plongé canoniquement

dans l'ensemble F ) .
Nous allons aussi envisager un point de vue en quelque sorte inverse :

Proposition 1.- Etant donné arbitrairement un faisceau G sur le sous-

espace ouvert (resp. fermé) Ql , 1l existe sur l'espace ambiant Y. un fais-
ceau G et un seul qui 1ndulse G sur %5 et induise le faisceau nul sur le
complémentaire (]H

Tout d'abord, l'ensemble G se compose nécessairement de la réunion des
= ‘s - - o i - 'z ]
modules G, définis par G =G pour x e U5 Gy = {0} pour x { % . Pour

définir le topologie de G , on doit attacher & chaque point x € . et &
chaque é1lément w ¢ EX une section de G au-dessus d'un voisinage ouvert 'Y
de x , section qui contienne 1'élément o« . Or si x ¢ U , cette section
doit étre nulle au-dessus d'un voisinage assez petit de x ; et si x ¢ ig ’
elle doit couper G suivant une section de G au—dessus de 5? “lj

elle doit évidemment &tre nulle au-dessus de g’mhwl ; en outre, 1'ensenble
des points ol elle est nulle doit &tre ouvert.

Si GB est ouvert, on aura donc un systéme fondamental d'ouverts de la
topologie de G » en prenant d'une part les sections de G au-dessus des
ouverts de Y| , d'autre part les sections nulles au-dessus des ouverts de i -

L/

On vérifie que ceci définit bien sur G une topologie de faisceau.

Si (y est fermé, on aura un systéme fondamental d'ouverts de la topologie

de G en prenant arbitrairement un ouvert Y de i ’ plagant au-dessus de
Y A Y ne section de G , et plagant au-dessus de 'y n L Q la section

nulle. Ici encore, on obtient bien sur G une topologie de faisceau.

La proposition 1 est ainsi établie, Si, & chaque section Y de G (défi-
nie par une application continue y —s Y (y) € Gy de 95 dans G ) , on asso~
cie l'application de & dans G définie par X ——s X(x) pour x € Qr , et
X —3 0 € G si x 4, on obtient une section de G au-dessus de X
tout au moins dans chacun des 2 cas suivants : 1° £ est fermé ; 2°‘*q est

¢,

ouvert, et le support de ¥ (sous-ensemble fermé de % ) est fermé dang X .
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Cette condition sera toujours remplie si Y& | I g(G) ; % étant la famille

.

induite sur @j par une famille {} de 1'espace ambiant Jo . D'ol :

Proposition 2.- Y étant toujours un sous-espace ouvert (resp. fermé) de

S, le prolongement de section défini ci-dessus définit, pour toute famille

fﬁ sur L , un isomorphisme canonique entre les modules de sections qu;ﬁgG)
“L.'.
Y . v

LJ

et [ (G) ; ceci, pour tout faisceau G sur le sous-espace
{ v

Proposition 3.- Soit une famille <P sur l'espace & , et soit £ ' 1la

famille induite par ¥ sur un sous—espace ouvert (resp, fermé) U . i
faisceau F , sur l'espace L , est ﬂ>-injecti§, le faisceau F' qu'il
induit sur 25 est iV—injectif.

En effet, soit, sur %} ; un homomorphisme de faisceaux Gy —> G2 qui

soit un homomorphisme sur. Alors G1 —_— G2 est, sur 1l'espace X , un homo-
morphisme sur, et par suite 1'homomorphisme Jj%(F c>G1) — ET(F crﬁz) est

sur, puisque F est supposé @>—injectif. Or cet homomorphisme s'identifie a :
ré,(F'<> Gl) —> [ (Fa G2) , et puisque ce dernier est sur, il est prouvé

4

que K est i?'—injectif,

Corollaire : un faisceau ¢ -fondamental sur & (16, numéro 3) induit

. N g}
sur Wy un faisceau <P'-fondamental.

Ce corollaire, la proposition 2, et le calcul de la cohomologie & 1'aide
d'un faisceau < -fondamental (corollaire du théordme 1) entrafnent 1'important
résultat :

Proposition 4.- Pour tout faisceau G sur le sous-espace ouvert (resp.

fermé) A , et pour toute famille ¢ sur l'espacs X. , les modules de coho-
mologie

Hy

Yoy
o

4} :";I -
(4, &) et H‘C;( 4, G)
sont canoniquement isomorphes.

3.~ La_suite exacte de cohomologie relative & un sous-espace ouvert et 3 son

complémentaire fermé.

0

Soit . un sous-espace ouvert de L. , et ¥, son complémentaire fermé.
Pour tout faisceau F sur & ; soient F' et F" les faisceaux induits sur
I et X" respectivement. Pour toute famille ¢ sur X , Soient %i' et
§>" les familles induites sur - ' et )" . Le faisceau F' (prolongeant P!
au-dessus de Jd. ) s'identifie & un sous—faigqégg‘de F (Exp. 14, numéro 3)

5
le faisceau F" g'identifie au quotient de F par F' . La suite exacte .
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0 — b — F — 7 —> 0 donne naissance & une suite exacte de cohomo-
logie ' .
(1) DY H?;(‘x ’F) — Hg;(a—‘, F) — Hg(x’ F") — Hq;{'. (X«,F') "'"%' cwv e
< 3
ce qui, compte tenu des isomorphismes de la proposition 3, donne une suite

exacte :

Arey- t 1y Q= Q fa-N A+l t oy
(2) ... %(‘L ) F') — HCP(IX,,F) — Hq;..(x VF) HtP,(I,F ) —

Dans le cas oi {» est la famille des compacts de X' supposé localement
compact, ' est la famille des compacts de J' et Qf" la famille des com-
pacts de x" ; on retrouve la classique suite exacte de la eohomologie &
supports compacts (le cas le plus simple étant celui ol le faisceau F est
constant ; les faisceaux F' et F" sont-alors constants).

Dans le cas général, on peut donner 1l'interprétation sulvante des homomor-
phismes de cette suite exacte : soit C un faisceau éz—fondamental de l'espa~-
ce J. ; le faisceau induit C!' (resp. C") est ﬁf-fondamental.(resp.§5"-fbn—
damental) en vertu du corollaire de la proposition 3. On sait alors que la suite
(1) est la suite exacte de cohomologie relative 3 la suite exacte de modules
gradués & cobord :

0— Tg(CoF) — TG oM — T4co) — 0.

Or cette suite s'identifie a
0— Tg(CroF)—> fg(com — l'g)-.(c" OFM) — 0 ,

et les modules de cohomologie des modules de cette suite sont préecisément
31,,(35‘,1") R th({’r, F) , Hq),,(&",F“) . En résumé : si. 1'on utilise le module

E;(C<D F) pour caleculer la ﬁ’—cohomologie de X A coefficients dans F y le
* sous-module de .f:¥(CVC)F) formé des éléments dont le support est contenu dans
l'ouvert (' permet de calculer la <$’-cohomologic de & & coefficients dans
F' , et le module-quotient permet de cglculer la ﬁF"-cohomologie de fI," a
coefficients dans F' ., Alors module, sous-module et module-quotient donnent
naissance & la suite exacte de cohomologie (2).

4.- Sur la notion de faisceau ?’—injectif.

Soit une famille > sur 1l'espace O . Pour tout ouvert X dont 1'adhé-
rence appartient & ¢ , la famille induite q?x n'est autre que la famille de

tous les fermés de 1'espace ambiant qui sont contenus dans X .

Lemme : pour qu'un faisceau F sur X soit %>—injectif, il faut et il
suffit que, pour tout ouvert X dont l'adhérence appartient 2 §> , et pour
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tout homomorphisme d'un faisceau G; sur un faisceau G, , l'homomorphisme

FJX(FQG)-—Q ciX(FOG)

soit un homomorphisme sur.

La condition est suffisante, car [, est évidemment la réunion des [4

Q}J ‘."X
quand X parcourt l'ensemble des X ouverts tels gue X e <§> . La condition
- est nécessaire, car solent Gi et Gy les faisceaux induits sur X ; alors

1 —> a; est un homomorphisme gur, donc, si F est { ~injectif,
~E§§F'C>Eq) —_— ‘Ti,(F C;ag) est un homomorphisme sur. Or il s'identifie &
g FOG) — Ty (FOG,).

q;x( 1) {‘X( Q 2)

Comme conséquence de ce lemme, on obtient aussitot

Proposition 5.~ Si on a deux familles 351 et Ché sur un méme espace A
telles que %13{)2 , tout faisceau &_J{ifinjectif est ’{;[—”2-injectif.

5.~ La dimension cohomologique.

Un faisceau gradué C est dit de dimension < n si C._ =0 pour g>n.
On se propose de chercher si un espace donné . posséde un faisceau ﬁ“—fonda—

mental de dimension < n .,

Théoréme 2.- Un espace I et une famille <4 étant donnés, ainsi qu'un
entier n > 0 ;, les conditions suivantes sont équivalentes :

(a) pour tout faisceau ¢ -fondamental C , le sous-faisceau Z, des cocy-

cles de C de dimension n est qi-injectif ;
(b) 1l existe un faisceau ‘{1 ~-fondamental de dimension <« n

(¢) 1les modules de cohomologie Hq&(éx, F) sont nuls pour tout faisceau
F et tout entier q > n ; ’ ‘

(d) les modules de cohomologie an,l(?ﬁ, F) sont nuls pour tout faisceau F .

Démonstration : (a) w=s (b) , car si Z, est % ~injectif, la suite
exacte '

Cg—> oo m> O | —3 2 —> 0—n ...

est un faisceau ’ib-fondamental.

(b) == (e) , puisque la < -cohomologie de 1'espace peut &tre calculée
a4 ltaide du faisceau ﬁ%—fondamental de dimension < n dont l'existence est
postulée par (b) .
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(c) —=a (d) trivialement.

(@) == (a) , car soit 0 —> G' —> G —s G" —> O une suite exacte

de faisceaux ; on veut montrer que, pour tout faisceau @:—fondamental C, le

faisceau Zn est tel que l;—\(ZnC: G) — (Z o G')  est un homomorphisme
sur. Or, si n =0 , c'est 1'homomorphisme l; (G) N ';} (G") , puisque

Z, =K ; alors la suite exacte [ (G) -—» F (a") — gt (I, 6') , dont le
dernlor terme est nul d'aprés 1'hypothése (d) 3, prouve l'aspertlon. Supposons

maintenant ny 1 ; d'aprds le lemme de 16, 3, an(J, ¢) = HY T'(b(C ©a))
est le quotient de F’ (Z & G) par 1'image de (Cn— O G) ; 1'homomorphis-

me G —s G" définlt un diagramme commutatif

“:;.(Cn_; < G) —s F%)(znc]» G) —s Hr;“[ y; G) —s 0
V%)(C \ 0 G ) Y}(Z \__; O" s, Hn (I, ") O

ol les suites horlaontales sont exactes. Le 3e homonorﬂhlsme vertical est gur,
parce que Hn $ (Oy G') est nul par hypothése ; le ler homomorphisme vertical
est sur, parce que Cn-l est \P -injectif ; de 1la résulte, par un raisonnement
connu, que le second homomorphisme vertical est sur. Ceci achéve la démonstra-

tion du théoréme.

Définition : on dit qu'un espace x est de P -dimension < n si le
module de cohomologie Hq!(l, s F) est nul pour tout faisceau F et tout
entier g > n . De 13 on déduit immédietement la définition de la 4+ ~dimension,

lorsque celle-ci est finie.

Le théoréme 1 donne des conditions nécessaires et suffisantes pour qu'un
espace soit de c_L -dimension < n ; on notera qu'un tel espace posséde un
faisceau ¢ -fondamental de dimension ¢ n . Si S 31/2 ; et si (. est de
Lf y~dimension < n, Y est a fortiori de 4 o-dimension ¢ n (en vertu de
la proposition 5 et du théoréme 2). Si Y est de ¢ -dimension £n, et si

"l! est un sous-espace ouvert (resp. fermé) de Y. Z,j est de &}v'—dimension
&n (cf)' désignant la famille induite par 4 sur "U\ ) : cela résulte aussi-
t8t du corollaire de la proposition 3 s€t du théoreme 2 ,

On verra plus loin que si 1'on adopte la définition classique de la dimen-
sion d'un espace paracompact (en faisant usage des recouvrements ouverts loca-
lement finis), et si une famille c}y est telle que ses ensembles soient de

dimension (classique) £ n , alors l'espace I, est de c_%)—dimension n.
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6.- Produits en cohomologie.

Nous laisserons de c8té ce qui concerfie les produits quend on considére
deux espaces et leur espace-produit, et nous nous consacrerons uniquement au
cas ol tout se passe sur le méme espace A, .

Soient deux familles ¢, et ¢, sur & ; et soit ¢ 1'intersection

de ces familles : elle satisfait aussi aux axiomes voulus. Soit C1 un fais-

ceau cj;r—fondamental, et 02 un faisceau x‘i“fz—fondamental. Considérons le
faisceau C, O 02 , muni de la graduation totale, et de l'opérateur cobord

total, & la maniére habituelle du produit tensoriel de 2 modules gradués avec

cobord. C'est un faisceau ¢ -fondamental.

En effet, d'une part sa cohomologie est triviale, en raison du théoréme
classique "de Kiinneth". D'autre part, puisque C, est < j~injeetif, C; G G,
l'est aussi (il suffit de remon’oer 4 la définition de c1;1—J.n,]ect1f), et est

a fortiori 'iD-anectlf (proposition 5).

Soient alorsg Fl‘ et F2

Hi 1(2’1; F ) s'identifie au p-iéme module de cohomologie de ':{ (C o F )

deux faisceaux quelconques de coefficients ;

Hq (L, F ) s'identifie au g-i®me module de cohomologie de rq (c, O F, ),
. et Hn (c, F @) F ) s'identifie au n-iéme module de cohomologle de
‘ CP (C1 O 02 o F1 C F2) « Or on a un homomorphisme canonique
[, s 0 - - > F, o
M(clo F,) % I%(CZL Fy) > r{_;!'(c1 SEUNCE SRS 0 I
qui est compatible avec les graduations et les cobords (en prenant, dans le:

q"

produit tensoriel [ ;;1 3 F‘.2 , la graduation totale et le cobord total). En
passant a la cohomologle, on obtient donc un homomorphisme

(br)  H} (X, F)) e HL (L, Fp) ——s By, F, O F,) .

Cet homomorphisme est indépendant du choix particulier des faisceaux fondamen-

taux C, et C2 s comme le prouve le diagramme commutatif ¢

(C oF,) ® (c

Tty 42 20 By) ———3 [4(0;3 0, ¢ By OF,)
l—’ ' DG B -~ ' . B . | "
| TI(CI ] 3\1 S ’:'?2(02 “G e Fp) s | 012010 0,0050 F, F,)
- ] ' N - . . ) )
l‘g}__l(cl o F) * ("’jf'z(CZ OF) —s rn«'{:l(Ci 0 Cyo F O F,)

L'homomorphisme (Pr) défini ci-dessus est celui qui, par définition, donne
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la structure "multiplicative"™ de la cohomologie.

La multiplication est associative, dans un sens évident ; cela provient de
l'associativité du produit tensoriel : (G, C 02)5; C3 =20y i)(02*3 03) . Elle
est anticommutative, dans le sens suivant : le diagramme que voici est commuta-

tif

HP(L,F) H (L Fy) ————> H3HX, 7 O Fy)

<l —

rg,g.’_z(:‘):, FQ) % @(L F) ——— B, o F)

ol les homomorphismes horizontaux sont les homomorphismes (Pr) de la multipli-
cation, ol le 2¢ homomorphisme vertical est celui défini par 1'isomorphisme

canonique F; © Fé — Fé C)Fl des faisceaux de coefficients, et ol le premier

homomorphisme vertical est défini par : u x v — (—I)pqv xu , pour u de
degré p et v de degré q . La démonstration est immédiate, compte tenu du

fait que l'application de Clcj 02 sur sza C1 définie par

ugv—s (-1)P% % u est compatible aveec les cobords.

Cas ou 1'on s'est donné un homomorphisme de F1 Q Fé dans un faisceau F .

Alors Hgéq(ﬂQ, Fy C)Fé) s'envoie canoniquement dans prq(m,, F) ; on obtient
donc un homomorphisme multiplicatif s
(% Ly o+ BT
}igl(:Jv, F) % }g%z(fx,, Fp) — HINAE, F)

En particulier, si F est un faisceau d'algébreg, on obtient une structure
d'algébre graduée sur H (JL, F) ; c'est 1'algdbre de cohomologie de l'espace

X , & coefficients danu le faisceau d'algébres F , pour une famille %’
donnée. S8i le faisceau d'algébres F est associatif, 1'algdbre de cohomologie
est associative ; si le faisceau est commutatif, 1l'algébre de cohomologie est

anticommutative.

Cas o C est une algdbre différentielle. Soit C un faisceau < ~fonda~

mental, qui soit un faisceau d'algébres différentielles graduees (i.e.: la loi
de multiplication, dans chaque algébre, est telle que

S(uv) = Gu)v + (-1)Pulv) s pour u de degré p ). Clest par exemple le cas
lorsque C est le faisceau d'Alexander—Spanler (la multiplication étant donnée
par la formule classique) ° ou encore lorsque C est le faisceau dés formega
différentielles d'une variété différentiable (la multiplication étont la multi-

plication extérieure des formes différentiellcs). Alors 1'homomorphisme
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C OC —s C défini par cette structure multiplicative est compatible avec les

cobords ; d'aprés 1'Exp.16,n°4, 1'homomorphisme (é}(C-C'C OF) —= 1, (CoF)

qu'il définit donne naissance, quand on passe & la cohomologie, & 1'isomorphis-

me identigue H?L(X;; F) s }fggfﬁ, F) . Ainsi, lorsque C est un faiscecu

d'algébres différentielles, et que C est & la fois 4?1*injectif et j}z-injec—

tif, 1'homomorphisme

- . . fand . {" (c o y Y
11}1(0 © F1> % KFZ(C C‘F2> - ?F(ﬁ By Fz) défini par la

structure multiplicative de C , donne neissance & 1'homomorphisme (Pr) de la
structure multiplicative de la cohomologie. En perticulier : si en outre F
est un faiscecau d'algébres, 51@(0 7+ F) devient une algébre différentielle, et
son algébre de cohomologie s'identifie (structure multiplicative comprise) a

1'algébre de ‘| -cchomologic de 1l'espace, & coefficients dans F ,

7.- Recouvrement, de Gech.

Nous voulons signeler, sans aucun détail, comment la considération des

recouvrements ouverts localement finig de l'espace °f peut conduire & la

& -cohomologie de cet espace. IL suffira de définir, & 1'aide de ces recouvre-
ments, une "théorie de la cohomologie" qui satisfasse aux axiomes de 1'exposé
16,

Pour un tel recouvrement r , solt N, le complexe simplicial, "nerf" du
recouvrement r 3 & chaque "simplexe" s ¢ Nr on associe l'ensemkile ouvert
X(s) , intersection (non vide) des ouverts associés aux "sommets" de ce simplexc.
Etant donné un faisceau F ; on va considérer les "cochaines" f , fonctions
des simplexes & telles que f£(s) ¢ " (F, X(e)) (module des sections de F
au-dessus d¢ l'ouvert X(s)) . Elles forment un module gradué avec cobord, que
nous noterons C(r , F) . On définit le "support" d'unc cochaine f comme la
réunion des supports des valeurs f(s) pour tous les simplexes s . Etant
donnée une famille f , on considére le module Cdﬂr , F) des cochafnes dont
le support appartient & <{7 . Ses modules de cohomalogio seront notés
H%t(r , F) .

Grédce & la notion de recouvrement subordonné & un autre, on peut considérer
la limite inductive des modules H?L(r , F) quand r parcourt 1l'ensemble
(filtrant) des recouvrements ouverté localement finis. Clest cette limite induc-
tive que 1'on srend comme module Hq¢(u;, F) de la théorie & définir. Pour

achever de définir les données d'une teclle théorie, la seule difficulté consiste
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4 définir un homomorphisme H%L(ﬂl, F) —> Hq;?(vi, F') pour toute suite

exacte O == F' —>» F -5 F'" —> 0 ; nous n'insisterons pas sur ce point,

ni sur la vérification des axiomes qui permettrait de prouver que les

H%h(dﬁ, F) définis ici sont bien les modules de ¢ —cohomologie de 1'espace.

Il en résulterait ceci :

Si le"support" du faisceau F (i.e.: plus petit cnsemble fermé tel que
F induise zéro sur son complémentaire) rencontre chaque ensemble de “P
suivant un espace de dimension (classique) au plus égale & n , alors
H%@(ﬂﬁ, F) =0 pour gq>n .




