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Corp-a p - f i d l q a e s

I . -  C e» p a  no  ïb r  -- s_ . 3 #<' > r  i^ o « a  : r  ^ p e l  de n o t i  ong c o r tn n te  

3 o i * n t  R 2 <* c o r p a  de:» n o m b re s  r  t i  o r m a le ,  k  »  H ( ) 

un  c or pa  *>!.* t i r i l o «  f i n i  d* '!e ?rr<: n ,  d f i n i  oo - v  3 f e n 8 * b 3 e

Ô*a f o n c t i o n s  r  t l o n n e l H a ,  & c o e f f i c i e n t e  à n a  R , d ’ une r e -  

c ln e  6 ’ ’ on«  e q u a t i o n  de d e ^ ré  n  f  r r  fduo t i b i e  d a n a  R # k p e a t

e t r e  c o n f i â t  r é  course a y s tò -a a  h y s e r o o n p l e x a  s u r  H. d*? b s s e

1, & , 9r...... 0^~\ ou pi«* gènir«lanant «a b*«a £.

a l  l e a  e o n !  n  n e n ta  d a  k  l i n é a i r e m e n t  In d i  p e n s e n t*  p a r  

r e p o r t  à  H ? l * c l a m a n t  g n é r l q u e  da k  « a r a  n i  n s i  s

Ç *  * ,Ç .+  ........... ♦  • * c ' t R  .

Dana k: on d i a t l n r u a  l ^ s  e n t i e r s .  r a c i n e »  d * une é q u r t i o n  

norm; a ( c o e f f i c i e n t  de  "x1 ss 3 ) ft o o e f  f i e l  a n t a  e n t i e r s  r a 

t i o n n e l s  . On à c m o n tr e  q u e  c e s  e n t i e r s  f o m e n t  un an n e  -u .

Un ld é  o l  d a n s  k  « R t un  e n © a m b 3 e ^ t l£ ~ ie n ta  <v t a l a  q u a  

I ° -  a i  c< e £ dît , <*+./?> £ iK ( -W’efi t  no du l e ) :

' a i  c<£ sin * t  «si w  ps* e î t l e r , ^  u ; É /

3 e *» i l  7 a on t n t U v  m t e l  que  m cv s o i t  e n t i e r  p o u r  t o u t  

oî & ix . . MÌ t o u s  1 ® e- o( 6 Oi e n M e r a ,  l ’ i d é a l  a a t  d i t

e n t l e r  . I c h a q u e  éüé»*n%  ^  da  k  c o r r e s p o n d  Ï M d é a J  p r i n 

c i p a l  ( ^  ) f« fa <  de 1 oun 1 ta  '.]< n t n t e  £ co , co a n t :  e r  .

C t r a  que  to u t  H é a l /^ C  «s u n e  b a a a  o'.. *»*»<*«k 

3 e ^u e  * o u t ^¿--tfÉ ao it d e  1 « fo rm a  85 ra* oi, + . . . +  m ^  oi*>, 

n  t  « n 4 i « r a  r ü t î  c m n e la , e t  r  * c i p r o q u e n e n t  # î?r. p a r t i c u l i e r ,  

l ’ Id té a Î  (1 )  «¡me u e n t i e r s  de  k  » u n a  t e 31 e co, , <̂«2. 

...........  •

• *



Si îdértl «nti^r, on ¿ci lt dea corirruenc»s entre

en*. l*T‘i de k : oô » 7? i'UL-) signifia Lo - 6— . Il n*y 

a dr»ns k qa’un nor'.'br « f* ni Rentiers inconT’U3 entre eux de

1̂*0 d » m

Un i le si entier est dit pre- îjgjg ül 6^^ a C }

entraîna que u> ~ Q ) on M e n  ^  ~ 0 (-̂  ) * Cel» posé, 

on d m on t r e ; Tout i-ï<jfel(e n t i e r ou non ) peu*- a* ex primer d * une~

’■‘jnlèrff st iMang ar-plè { à. 1T ordre près) sons forme * un pro-

doit de yniaasncea f à exposant« posififa ou négatifs) d 11- 

\* • ux nranit-t^ .

Ccnrdài.ronB un i !î entier -Kl et lea cl ©saer; de reetea 

fuoû. -Au- , ru* on ot tient an Identifiant entre € ox les entiers 

de k c üi sont corrrno doîî , 4̂ /. : cas c" a* forint un «nneao 

â un nombre fi ni d * t 1 c ments . Pour rju« cet ©nneau aclt sons 

divi&eurs < ro, il t ut pt il ouf fit 6vldonnent que

:oit un éd£-l preroîer ^   ̂> m cr c»-»£, l’ nnr u e«t un 

eorpe ( err ses éléments *= C fenent p*r rapport à 1 mul

tiplication un ~rnupe fini) ; c M s t  un cor n?; fini ou chiïnp 

de GFloi8 : en peut le considérer co ime extension ^inie du 

corps des entiers rationnels raod.p , p ctent le plu petit 

entier r^ti- nnel contenu «Juns -%p ( p as>t premier , cor 1 ea 

c K  : ,er:ts r  t i n t t « ! «  de forment an Id c  -ïl pr r--nî er de 1* onne&a 

dea entiers xaticnnela).
”Vi_

¿u ortatr 'ir% 1 * • nne.-iU dea cl ttifHtft de restes rnod. 

n ’eat p3 ac; un corps : c'^st pour tourner 1̂  difficulté rc -

I.-H .-I
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g u i t a n t  de 1 *a p p o r i  t l  on a« t e l s  arm<* ux  que  JR eusel a I n 

t r o d u i t  ! « •  B ^ v « «  -*z - ‘id iq u e a  |  on y < M it  « a  o o n a i -  

•K r , n t  a lm u l * n * - m t  l a s  Î t i a o t î 1 de r e s t e s  i a o d .^  q n # ] ~ u i  

s o i t  n  .

3 # -  H om bres p —e d i  q u e b î I& ro  d é f i n i t i o n

S o i t  p  p r e m ie r  r t l o n n e l  . e n  c o n s i d è r e  une  su it« *  d f é -  

l é m e n t s  , a^  â ^ .  . . . , a ^xe 'p ri « e n t a n t  une c l » s a s  Ce

r e f î t e s  m o d .p  * de t ' i l e  a o r t e  que  l ’ o n  a i t  35 ® o. ( )

q u e l s  que  s o i e n t  n ,  k: . Une t e l l » 1 s u i t e  aax®  sr> p e lé e  un  e n -  

t i e r  p - a d lg u e  A. t o u t  e n t i e r  r a t i o n n e l  a c o r r e s p o n d  t v i -  

d e n m e n t u n e  t ^ l l e  s u i t e ,  c e l l e  q u ’ o n  o b t i e n t  e n  p r e n a n t  
'>»

a ^  = a ( ) ; le* r é c i p r o q u e  r»f e» it psi? v r ^ i e ;  c e t t e  s u i t e  

e ’ ^ p p e l l e r a  l ’ e n t i e r  p - s d l q u e  s  . L s e n t i e r s  p -  ^ i - u e a  f o r 

m e n t un î- a ne no : a l

A »  ( a ...................) e t  B = ( h h ^ ............. )

on é c r i r a  î A + B *  ( a ^  b^ , a^-f b a ..............)

e t  A.B = ( a , .b ,  . . . . )

51 s ** •  ( p H ) d ’ o ù  a . »  ù  ( p 71 ) ou * c i  I r a  A *  O ( p*1 )"V7 -- h -f H

91 i f. 0 (p ) q u a i  q u e  a o l t  n ,  A » O s 11 e n  r é s u l t a  q u a

1 *? n n eû u  d * s  A e s t  »an«? d i v i s e u r  3« z é r o ,  c '  r  s i  A 0 ( p ^  )
Or > / Tx

B .* C {’D ) , on  a . B £. 0 ( p ) , 0 n  p e u t  d o n c  fo rm a *  

bu m oyen d e s  A, nto c o r p s  d e s  q u o t i e n t s  i - l e  e i g p a  d e s  n o m b re s  

p - a d l  g u e a -  îïo**--^ on  fo rm a  l e  c o r p s  de r- r  t l o n n e l  8 «u m oyen 

d a e n t i e r s  o r d i n a i r e s  . I l  e u t  o l « i r  q u e  a l  3 C { p) ,

/B  e s t  e n a o r e  e n t i e r  p - s d l q u e  ; en  p a r t i c u l i e r  une f r a c t i o n
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r  >-t i  î n n « l 3 e a / b  e s t  e n t i e r  p —e d lq u e  e» 1 b  « e t  p r e n K r  à  p .

T>» :-!3  3PUT 9 f t t  F s  0  ( p ~  î * t  jfc © ( p ~ + ’ ) , b m  .B^

« t  b  ^ t  (p )  * -le ne t r - o t  m - h r f  p - c d i i v e  /B  p e u t  e *c ex i r #  

0  G = a / B^ v t .  t i t  un e n t i e r  p -  î ’'¡0 .
p '”'

4 . — H le n  n ’ e ’n p îc h e  îe  ? r  c e t  de e ? o o r  an  c o i p e  k  e t  an  

l d ^ s l  n r e - ' i e r  . *\ i no y-, r ; r  • î d r o n s  3 T u e f it lo n  pO* W t  

© a tr e  n t h o d e ,  p i  « s t  f o u r n i s  p « r  1- n o t i  o.i de v 3 }o n t 1 on .

P a r  v l u 1 t l  o n  i__ te . OU e n t e n d  u n e  r ' \ "ri Cf { ^  î 0

n o n  c o n s t a n t « ,  d e e  t 3 o .n e n ts  3 e k , t  3 3 a que

' f  « Ç 7  » -  <f < Î ) -  H’ I ^ )  (*>

f  ( Ç + ^ )  i  ^  < ç  ) + Ÿ (B ) 

f On e n t i r *  f i o ô a l t f t t  ^ ? ( 0 ) = 0 , ^  3 ) = 3 î .

( T\) ni-rnlfie que le corp* k dî*Vi<t un «gpsee n tx.ique «i 

1*00 rend ^  ( 'E; ^  ' ) ? djL A«* "• - o n t s ^  # ̂  *

On en  A é A tf lt une  n o t i o n  de cn.nv»? v - o '  : an *  « 0 4 %* £ e o n r « 9 «---------------- ------- -— > ^

g* » î^ - f  ( £, v, î n o  o r  n , n  « a s « »  g r o n d e  : a ’ ! !  e x l o t «  f . 3 o r s

t e l  '- u e  3 1 " .. ¿p f  ^  «* P ) « ¡ 0 ,  ^  B«r?> É l i t  1* i l t a  d e  1 «  

a u i t e  . 1Tn f c n « 3 y a e  o n  d .  f i n i t  3 e «  n o n b r e ?  I r r :  t l  n n e l e  \  

p n r  t l x  d e *  n o itib i  e n .<• t i o  e n . c 1 i r» l  t €  s  t « a  o o n -

T e r p e n t e o  ( d é f i n i t i o n  t’ e C n t o r ) *  3 - d 1 ¿ . t a n c e  c t a n t  3 ■* r n -  

3 e  o r  c 'booS  n e  d «  3 1 d î  f  c x e i . c e  .  O n o > . '* î e n t  r>* n o !  o n  co  r  r.e  

p a r  f  *1 t  ( u «*r>* to x ïc 3  o n  ! q n e } ,  3 r  c o r  pf» 'le?? n o m b r e s  r«. e l e  

o îi 3 e  c o r p s  d**? r o t  J n n u o l t  o e t  p3 om pé e t  e n *  p a r t o u t  3 « n e e .  

e i c i  : t o u t e  a u i t e  c o n v e r  ^  n u l  r. * p ’ no o r



l i m i t e  tin P d va* k 9 ü l  r. |  í 1 i 1 1en lEStf 11.^1 t«  _j:__ ;

p *■ t  l i f l A t t l M  <-f [ 3  I r i i 3 1 ' .  |  ) ( ' « i ? la t a  ca r

|<f ( f j  '  M M ? , . ) )  ¿  f i  ^  I I ’ * » * * .  (S )  ) .

£ JL ^  ^  * c a t  , d , is.çxfe» {£ )  * t  ( 4 ) ,  f o n c t io n »  o o n t i -

110*9 3 de |  , ^  , U 7 S"i3 d* 3: #1 ' t- i Ci Cp ; - /  Ç .' -’UT 

 ̂ C î dono «3i -s 1.1m. ^  , H =» 31,'«. , on pe o t d t . f i -

alar ~-~ ^  |~] <% fe . H  o -î  ̂ 3 •• 11: ■ \o ^  ,ir?„ •*

r#ep«ctiY« r ent . 5® ata*, - y  » 1 i MÍ _I— ?== O*
.__ __ . » s i
_• ■  I  •  i r- J , 4 ’ V-- ?• I  - ' ir e  a l l i t «  ( ¥ ^ - ^ ¿ - 0

n tB fR iu x  o o » 1 ir * i _Z- ? on .août 1 «u • s i l  > un c-ar ¡a ,

Q Q is«f< l ü 9 ••>! 1 3 s u r s  m*pB6 9  w é t r l ^ u f  p o u r  1*¿ d i s  t a u o »  <*t k

y j a t  porV *iat l e n n i  ; ©«> c o r p a  eu*, d i t  1 & f a r -ifet'ire  à îr pcx

v .

?» .- *f?'!a 13 ? u t  d î e  t  U if-feer ;'« y \  c u s  : ¿ o i t  rP & b o rd  { v s l a c -  

t l o n  d« 1 :r »* * 9p^9 t } ( Cf? ( â ) ¿ 1 , o w  c*o a e în *  or. e n t i e r  

n e t u r e 3 î. > 1 . S o i t  m uu t s t i t y  i .< t u r e l ,  t c r i v o u s - J e  dm  a

l e  s: i t è n e  vit b « e e  « * a l  m ¿ & en  a u r a
k - « _ , 

« e c *  <?,£*► .... 4 O . a , O ¿ C¿ ¿f Bo i K - •

1 t  <-p„ l e  l  .1 9« I l  r /  «a Lf ( 1 ) , cp( 2. ) 0 . . . <f (û - r )

en í;ori¿ pf x (Ta} ;

(m) ¿  <-f (o  a ) + ï ( ô * *  • • • • ■* ' ^  (° ir- .)  <~f (a *~ ' )

é H c U  + >f ( 0 + f  {afi ....  +

¿5one (m) ¿  k cpo , s t  à« mSne ^ ( r a  ) ¿ k  ̂ „

c?‘ïo3 v“ïtx<=! no! t •v* , le n e  ^  (»a) ¿ 1

S o ie n t  a lo r a  f  # èmvm k , e t  p ..r  ex#:,ip3o ĉ > (  ̂ ¿ 

on o î |  Lf [  { \  )* J  sr [< f  (

I . - H.-5
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£ Cf ( Ç )  + ) if  ( Ç ) i f  ( ^  ) <̂ p( 0 ^ ) ¿f ( ^° ) Cf>(

+ . . . .

é ( 0 + 3  } i f  ( £ )*  

quel que a o it 'V  , d ’ où î tf  ( ^ + >| } - cf ( ' ^ )  (C ) .

S o i t  »  : in  a n t  co f » n t i i r  s *  ra, to, + . . . . ♦  in rt-

done p^r (C) ( c^) « a t £■ oo p3ua /nr and d-s nonbreo ( co,)

...........  ( t*\, ) . n o n e  b o rn é  , 3 one f  3 , o a r  a ln o n  ( u> )

8 « r a i t  non vo rn é  . Qona Idler one 3 e o  co t o l a  qo#  ( lo  ) 3 .

13 *n « x l a t e  , » I b m  tp o « r t> lt  e n n a te n to  . 21a fo rm a n t an i d é —> 

e l  d*?j r>  (C) , e t  un id« s i  p r e m ie r  , à ’ i p r è s  (A ); s o i t  ^  e o t  

té**},*?' uh e n t i e r  «  o Ço ) e t  jé O ( ) ,  a t  a o l t

(XL) »  W ' £ 1 . S o i t  £ ua nom bre Q u e lco n q u e  do k : 

e l  1 v e x p r e s s io n  de ( r  ) cnmn# p r o d u i t  de pu 1 a v a n c e 9 d» id é a u x  

p r e m ie r «  c o n t i e n t  un ftM l « « V ^  ,  « v e c  m C t c î  ’ c t e a r  

o a t  d i t  Jo  co r. t r i  bu t  î on de & e t  s i n o n ,  on prond n  *  C 

e t  3 co  u t i o n  de -if h  ̂ s e r n  1 • a o l t  donc on to u t  c e o ,
j y\A-  ̂IAX-

c e t t e  c o n t r i b u t i o n ,  1 ' e ^ r e a a i o n  do Ç s~l ne c o n t i e n t  p 3 u s
w _ Wl,

-if donc £ J2 e s t  ' u o t l e n t  de flou* « n t l e r o  p  O [As ) , e t  l ' o n
y - VW ^

c î  Lf jx ) s 1 , d 'o ù  L̂> ( ^ ) t* -ur . î > e s t  « i n  s i  

co mp 3 è t  om en t de f3 n i e  . Rr c i  o r o o u e n e n t , ^ t o u t  ld i  ©3 p re  ¡1er 

e t  h t o u t  w  C 1 c o r r e s p o n d  une v->3 u ;,t î o n  '-f . Le f e r 

m etu re  de k p o r  r r  t t «  v'«3>Uc*tion e » t  d i t e  3« c o r p s  s d ig u e  

de d o i t  i e k s 13 ne ■ p # o d  v l s l b l  n m o n t pfiR de w . On c o n v ie n t  

de p r e n d r e  x  d« a- n i  è r e  q u e  *si p e s t  3e nombr« p re  1 e r  ( o -  

t  ion n «3  ) raul t l  p l e de , 3 »on «it *f ( p  |  m  «m : <f *Qt «1 o r a  

3 s v a le u r  a b 3 o 3 u e ^ > - ’-d ig u e  d® n k P



6 . -  S i <-f > 1 p o u r  to n n  3#:- pn 11 * r  b r ü t î o n m ü s  >  3 , c c r i  —

^ o n n , c m m e  p l w  b&p + , l r er .* i «r n a t u r e l  m d m s 3© s y s tè m e

d© Tasse s ,  on « o r s  : k
r ( a ) “ 3

<f (m) £ cf. i l  + ^(*) ♦ ....  4 Lp (a) =*^0 -------- ?(s)
J tf(a)-l

«f (m) é  t f  ( * K

De œ ?n#, '•D©!** que s o i e n t  3*« a n t i e r s  h ,  k , t e l s  que
-& U K 15 l o f r . a

n? ¿ s  , on a <^(m) ¿- < f ( a )  ; -  / ----------- e n t r a în e
k 3og.m

l o f .  W7 (o )  N il loef * f(a )  _ 3oi? a
--------------------  // -  dono ------------------- - ?/ -----------
l o f .  Lf (m) k I or y>(m) 3o^ ra

et d« mè ne 3 or i f  (m) lojtr ci
© t  p a r  a a i te

3og if  { £) 3off a

( a ) = j a j ^ A = c te  . U* a i 2 3 e o r s  . p r ( B) ,

( 2 ) £ '«-f* ( 3 ) -4- i f  ( 3 ) = 2 1 d o n c  /\ -  3 . Ht c l p r  o q u e m e n t,

*“f {* ) 58 l 5î) ^ f o u r n i t  , que3 q u e  s o i t  à  ^ 3 , a n e  tî*3 b « -  

t i c n  da  c o rp r i  R , su f e r m e t u r e  Si é t a n t  3e c o r p e  aies n o m b re s  

r é e l s  . s i  k e s t  q u e l c o n q u e ,  13 c o n t i e n t  en  t o u t  c a s  R t « t  

a a f e r m e tu r e  c o n t i e n t  SX ( p lu e  e x a c t e m e n t ,  un c o r o n  i s o 

l e r  phe Si ) , S i k  y e s t  c o n t e n u ,  c ’ e s t  d o n c  q o '1 3  e x i s t e

un c o r p r  ôr: n o r /b re e  a3£É b r  i  :?ues r t e l a  k: . , ir .  om orpha à  k-4!
a t  t e l  -;ue a i  , à  ^  i c a a  k c o r r e s p o n d  ç ,  A c n f  k ^ ,

^ f i ^ )  *  I Ç, | ^ : à to u t  c o ïp a  k ^ e t  à t o u t  ^ -  3 c o r 

respond  a 'i<3 v a l us t  io n  de k , 31 k n ’ e a t pfra d a n a J l , form ons 

In n s  la  fe rm e tu re  de k 1 3 e p i uo p é t i t  c o rp s  k . S I  qu i con 

t ie n n e  * 3a f o i  3 k e t  SI : o * e s t  une e x te n s io n  f i n i e  de S \  

donc isom orphe au c o rp s  le s  nombres comp3exes ♦ s o i t  , d?ns

I . - H . - 7



ce  c o r p s ,  3 » é l i s e n t  z -  e tQ  î <f(s5°) »  <f ( c o a  v & + i 8 i a  OiJ-) 

f  | c oa \> 6> 1 _ -« ^  ( i  ) . i « r ^  V o rn é  q u e 3 q u e  soit

V yù. O , à onc ï * 1  : * t  p a r  s o i  t e ,  '•: é t a n t  u n  nom -
\

"bre c ' f l U . c u  1 < ’6 , ip ( z ) »  (f ( |2)^ 55 \ z |  . 1 1  V 8 d o n c

d a n e  c e  e s ,  u n  c o r p s  de n o m b re s  a'igçé 'bx  I q u e »  c o m p le x e »  k  « 

i  a timor plie à k t e t  «1 h  % d a n »  k  <sarra'*-pond £ f d *n »  k ^  , on 

“ Ÿ l Ç  ) = I Ç . I * '  f i ' 0 ' y>i»oqu«ni*nt, * a n  t«  3 c o r p e  k ^  , e t  

\  A S 3 , c o r  r  r o p ond a « v 1 a t  î o n • æ r  k .

t>» 113  e u r o ,  a i  k e s t  d* d e^ r*  n ,  i l  y o n  m a n iè r e »  de 

r e p r é s e n t e r  k { s u p p o s é  d o n n é  co;m fi c o r n a  » b n t r a i t )  **u m oyen 

3» un c o rp i î  d e  i d i s b r v t  i] r o r i q n e a  . < e 3 a ou co m p l» jcea  k # ,

I l  s e n b l e r a l t  lo n c  q u M l  y a i t  n  * « n l 3 3 e s  de v ^ l u t i o n a  de k ,  

nasi a e n  r>. > l i t é  d eu  c o r p a  k ^  , c^ri .Ju ^ n é » , d o n 

n e n t  é T id e m  ne n t  1*3 m« *•'« e r e l  u f ' t i  on~; . De ne t o u t  > u t r e  c e s  

eux c o r p s  k  flon ¿ e u t d # s  vtsl ?.. r- t io n a  d i s t i n c t e - -  .

Œhfâque f « r a i l l e  de v a l u a t i o n s  ^ i n s l  o b te n u e  e s t  d i t e  

( p i .r  d é f i n i t i o n )  c o r r e s p o n d r e  h un  ld - .e !  p r e m ie r  t  I » l n f f n l  

de k .

7 . -  H ev* n o n a  aux  c o r p s M  - a â l q u e »  . L * « n « ly 3 »  tfaà*  o e s  c o r p s

r s po^e sur 1 e f a i  t  « a i  v i n t ,  oo.uî o u e n c *  1 r  r t î - t e  îe  (C) :
oo ___

Pour que 1 a é r i a  Z_ —_^ c o n v e r g e  , 13 " r a t  et 13 au f  f i t
*1

 ̂ue T7“ t. e ' «_v g i  «_C_.

Parmi le» -1_ , on  a i s t l n a r a e  3 » ^ entier» A j -»digue» JL* 

limite» <5 ’entier» de k . Pour un tel n om bre  f o n  a cf (SI ) ^ 1, 

c i pr o ^ u en e  ■; t , » o i t  S i ^ 3 im . ^ ̂  e t  ^  ( Jl ) i 3 : p o u r  n

• • • * *  C * * m ê 9 < f (  ^  ) £ 3 , d o n c  = ^  , c o ^ e t ^  t r n t

I . -H. - 8
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« n t î e r e  « t  ^  #  O ) ? on  jo  u r r  j  î*1 o r  î t r  o u t e r  e n t i e r

t e l  ,1U9WU ly * ')  3 t  i l  l î n l t «  ¿o « .

01 \ l à 2ù -«_■ M ■-:.*•* f o r m a n t  tm  a a n «  art», A t a a t  J? e n 

t i e r  c a r  6; OÙAÙ, q u a i q c ?  » o i t  n ,  \ n s . c l >  v :«  d«- r * r +« f  n o  4 

n u i s t  c a l  3 * à î i  0 * 1 1 «  v;>nt- r t i *  n n « n t  to u >  l e  ' e n t  î **** du le

o o f  **i3 ••• •*' «D ' \ >l 1 & de f l  ( î o r « n s  d« 1 » •/?i < p  ) :

B i't  3 ? s '3 3 a ir r&  l l * n  3 £ f i n i  p s r  e * t t e  r o l t *  de c l s p a t a  â» r u e  

t * s  ( c f .  p r p ' . r t ) ,  t ’ i n v e r s e  d ’ un e n t i e r  ? ~ O « a t  « n c o r

e r t î e r  : û r  a i  '< H t .  to ^  , ^ 4  O f$ )  , s t  -n  r u r  - l / *  «

I ! . .  * 3 e’ e n t i e r  * ^  é t a n t  t e l s  }0S «  I  { ^  ) .

C«h e n t i e r s  ¿ ’ ¿-p e ! 3« n t  u n i t é s  ^  - .a d .1 ~rs*g ; c«  mont 3 « r  n o n -  

l i r e s  p o u r  l e s q u e l s  >f ( î )  - 1  . 3 i  <f { _i_ ) ~ W ™ , on s o r s

JZL = J l ^  K , T- »• %u*~ or:? o n i t c  .

L«n e n t i e r »  * C ( i j 1 î  f n r  e n t ,  1 ' r  - 1 ’ »nr.f o f ie s  e n t i e r s  

ij7 - a d i q u s s  , on  JUW .ni >>r - "*i ! ■•• r  . nn*. s ’ r ^ i l l e r s  « n e  or * 1 ’ i  —

dC a l  t r  . T u ;*  ;«*(• -1 * *n ’J;ÎW t-__r r.*_oi?' c T: ^ le  :

s o i t  e.i * f f e t .  »1 «r.& un t >“3 i^ tS v l # J 7 = X ^ l î  un m;mt>rç oft 3 * ex 

: ) o a u i t  la ,1e JZ. c o i ;  l e  p l p o r : î^ l©  • 3 * idC  v3 c o n t i a n -

u r a  d o n c  to u tf  3 «» rto rab r«8 J ’ e ^ n o r ^ n t  ?/ m , « t # p a r  h y -
•VVl

p y t h i e ,  e o u jc -lf t ; j r : 1o -n t : 13 ae r n n f ;m 5 t r e  tj7 . !>• p lu e

t f t t t t_1 a i ¿1 -S :* S Id ' r-i r,- 1 u»: pr 1 : ? ; r  »  {dt** ) ~ ( JL !ï} #

K ¿ t a n t  un« u a i t u  q u e lc o n q u e  .

P re n o n s  dei-; o r.’ ÎF.r. -tj> ~i i q i . e s  fo rn .- .n t  un s y e t 'u t a  com

p l e t  de r e s t e s  .nod. •4^ : n o u a  p o u v o a ' p a r  « « ?3 « c h o i s i r  

p o u r  c e l a  d#& «n l i e r a  de k .  ^ ..............( ■* ’ i i l l o u r s
P _

q=s r .o ï^ e  da -  p f 1  <1 t a n t  3 d s i j f ^  de ^  ) . ■>!+



on e n t i e r  q u « 3 cn n q u a , 11 n* a c o n t r a  m oâ, h l ’ un dea  Ç  , 

s o i t  ? • : ^  ~— £̂ -2 s*ar»s 1 o r . e n t i e r ,  « t  s  ¿y, ( ) .
7 c'-' * ai _ —  - v ^

Soit 3omo «n r. n- r 3 : — ^ » •r~ ^  v%~ ' - = £• ( ) ; IrZ poor-
JL "  <f

r e  a ’ t s p ï i  re«* par an di' -»-’e î  © ¿>pe eten t  «n a é r  l e  c o n r ftr ^ a n t«  s u l -  

v f tü t  3 ©a oo 1 »;• - io e a  ^  :

— “  ï î  4 ------ . + v ..............

« t  l*r>a o b t ie n d r a  r o w  1 « «  « n t ie r - s  4f - a d ie u « «  on« f o i »  « t  on«

H l ) «  « »  (îon n iiB t aox c o e f f i o i a n t s  3 « s ^ v a l« a r a  in co n & r» « »

I » i f  { Dono 1 I ptîi?’ an o« A« le u r  p. v.l e ‘••at o e î l e  do
_, 'W» _

c o n f i . o) . SI n * « a t  p 3 « n t i e r .J L  « n t i e r  p c o r  m

«es«jt g r e n d ,  « t  "ZI pe o r r  a «ne or e e ’ eaepri ya«r p? r on  d v e  1 o p -

i t  « o i  T a n t  3 «« poi«fi»n© «i* c r o i s . ;  . t fte de JZ :

—  *= S Ll> ^v -r o

’f n f i n ,  on s  o n p r in c ip e  5« Bo l  g.-»no : SI une s u i t e  de 

no b r e s  2Z. *  ent Mbo rne«*’ , on «O* «n « x t r  lr «  une s o i t «  o o n »

v e r g e n t e  . ï.*h ;/p oth d a«  qu« i f  ( 3  M * donc

j ’ i l  y e n  t e l  que • ou s l e s  -=-^ « o i e n t  e n t i e r »  ; d on s

c e t t e  s u i t e  d * « n t i* r « ,  11 y  en s û r s  « n t  une I n f i n i t é  q u i 

o n t aie me r e n t »  eiod * *i< : i î o  f o r c e n t  une w u lte  p ? » r t îe l3 # ,  

d ’ où l ’ on p e u t  à n o u v ea u  e x t r a i r e  uns ^ u i t e  d ’ a u t l e r e  qu i 

o n t  mSœ r e s t e  «Mi« Ap « t  a l n « l  de s i i t «  . Lt* s u i t e  d i ago*» 

n a i e  - e t  a l o r x c o n v e r g e n te  ,

P . -  The o r i « der s x t o n a io n a  f i n i e s  . ' o i e n t  k JP l e  corps------------------------------ ^

* 8 l i f B 9  d cîn lt de k « t  de 3* i d é a l  p r e m ie r  dan« k . p 

. tn n t  3.e nr» b re  p ap etier  m  Q ( ^  ) « 1 « »  l i n i t o a  de- nn n b rea

I . - H. - I 0



r a t i o n n e l *  f o r r a o n t  d o n *  k  o n  s o a s —c o r p a  . $ o l  n * e o t  a n -  

t r «  q u f Ip  c o r p a  d e s  n o m b re«  p-< d l  c u « *  . k - y  <*:?.* e x * e d o n

oì,yt br 1-r*iíg f i n ia  d® 3 ^  t s o i t  Ota e f f e t *  un nonbr® a© k 5
|*!|¡

p o u r m s s 8 « 2  f r a n i ,  p  _z_ *  J l  e « r  e a n  « n t l  e r , l im i t®  d 'a n o  

s u i t®  è  f i n t i e r a  u? «  mt c^, -f ta^uo^ ♦  . . . .  + m de k ,  l e s

m ¿ î. t  n t  d e s  e n t i e r ®  r* ; t l n n n « 3 s  .  Df r i  1 * c ip®  d t  Boi«*

¿¿.no, on  p e a t  e x t r a i r e  à* c # t t®  « a i t®  une  p o t r o  oü c h i c a n  

d e s  m ¿ o. '■■ ■* £ •  v e r s  oa tnllft p - .d i^ n ®  K ¿ , i f o ù

SS t tA?| +  ̂ *" -VI

« t  -JL_ *  X .u ) ^  1 ^ , ,  + ■ ...........  -V X ^ t o ^  1* X ¿ <-I n t  d«B

nom bre©  do : k.^ OOt donc a n  3 ̂  ~ oièl« f i n i  , d o n c ,

c o*n® on  s a i t ,  «n® « x t ê ^ e l o n  >5 r  b r in o ®  f i n i ©  , d© c - r ¿  n  

A t 'c  l e s  n o t ;  tlofii;- 3 r * a y r  t?.?n® e b y p e rc e n rp l  © t«b , on p e u t  c — 

c r i r ®  k ^  t* k x .

Pin©  ^tîn t r s J i s i f n t ,  o î  k* e s t  an  ? o n ? - o o r p a  de k ,  « t  

4g*  lM A é o l  p r e m ie r  de k # , q a î  « n t  m u l t i p l e  d® 4^  # 3 ®b l i m i t e *  

d© nom bre.« de k f f o r  e n t  ;V nn k ^  l e  c o r  p-'* k*^, , i . t ^ r ^ u 'd l  i -  

r® e n t r e  e t  k ^  e t  k^> en  e s t  d o n c  ® x t® n a io n  f i n i®  # 

zié c i  p ro n o  « ? a c n tt n o o s  n i l  on© v o i r  q a e  to o t©  e x t e n s i o n  f i n i e  

dO c o r p s  ^ « - - d i ^ u e e  p e a + ¡:?f o b t  «;•• i r  d« c e t t e  ---ini òr® .

t h é o r i e  dr c e a  e x t e n s i o n s  f i n i e ©  ?e  fo n d e  e a r  l e  

l n i r j  î? a lv a r .it  :

Un polynora®  i r r  duc t i b j ©_d aim  1 e  c o rn o  — BÉlJËÂ .

e s t  i r r é d u c t i b l e  ou p o ia e .^ n c e  1* p o l^ n o m e  i r r  d?c t i b i e  m oda-

Ì 5 L ^ .  .
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S o i 4 « n  e f f e t  F {x ) tan p o l y n m e  5e n * c n e f f î c i e  i t  

^  « .s d iq u e s  ; V 'n ’. r o n a  " US s i  ? { x )  *  ? ( x ) .& ( * )  *

t n t deur oS| 10 « pre ie ra  e n tre   ̂ux e»od. ^  9 T ne peut

$ tre  l r r *  ai>ct*bl«s . S o ie n t r ,  s , le «  ««¿rés d# f  e t *  (svec

r t s  a n) en p©rr*&  d é te rm in er p r rc o o ru n o «  4«« polynomea 

f  e t  j? d» lesrrés r  , s , de sorte  que î * o n ; ® i t  s* ✓vu

? { x )  =» ( f  ■ J t . .  ) (¿ç' ■ #  ??1 + . . . + n g ^ + . . ) 

cot a i on pose

Cf^_, *  f  ♦ * « * * ; ♦ -------•CK-. *  «  +
‘ H-

e t  que l ’ on suppose que T 'x )  f ^  ' * 11

s u f f i r a  d* rt». te rm in e r f ^  , g , p r î  c. i t i on :

= y  - cf ~ -  ( ^ +,)

c f e e t & d i r e  :
F -  Lf^ . if „

f  g  + r  î  « -------- ——--------- ( -¿e, )^  ÜL O
ce oui e » t p o e e lV le , 3e second .e «fcre ^ to n t e n t ie r  e t  f ,  g 

prem ier« e n tre  <*ux # F (x ) e p p e ra it  a in s i aonme p ro d u it de 

deux s t r ie s  f «vidsac»*nt conT«rge^te#) qui repr*. s e n te n t deux 

polynoraea ^  -a d iq :e s  de degrés r .  s ,  d ’ a i î le u r a  p r*  ra  e n -  

t r e  eux .

9 . -  S o it  filo îH  on corpn ^ - r c M  iu e , ÿ> l a  v î e u r  absolu«

dono ce corps, e t s o it  &  « k f  S> ) une ex ten s io n  f i n i e  de
Tr

degré n . engendrée p r  une ra c in e  0 d*une t'.on  ve ’ ^ré

n 3t t < d o o tib le  A&rw , dont le »  « titre s  r^ c ln e r s e ro n t

e> • e " .... g'"") .

S o it  H un ¿1« "«nt. 4« «  't H « t  a#n cfmjofcoé» H* H" . . . 

H s e r o n t  I s a  r & c in e s  d*r :* é q u a t io n  nor » © ( c o e f f i c i e n t

Jï~ (f„..K̂ +4-̂ .-.í- 1 5 * M'*.-. I *'>

cf^_, -  f  + J ïfH + -------+ "  S * 'n & . , * • • ■+



de x ^  »  1} M mxï dU. te *  r.iint-e & c o e f f i c i e n t *  fi unr? ; ©t

s í i r a  a i t  e n t i e r  « î  a*:* c o p f f i o ^ n t a  °o r .l  ì*  • «»nt i  « r e  de ¿c . 

' o i t  n  W I ß  tíorr-.f: le  H , ’ ■ 1 '  :îî*9 {—3) 5® 3 * t * r  -n« c o n g 

rí*, ùr* c«* t e  ■  t i*  n  . W&9W&M «-P { H ) = [  ^ ( a H  *- î

e i  M a«* d tio k , r , «î *:*.« f e a c t l e a  «oSaeSA ii M t n  ^ te c  2 a  y * -

l e u r  & büo îu«  . ^  ( H H i] a  t f  | t ( } . Cf> f  l4i§ .

D¿ r e n t r o n s  î «*;î î e o s  t h i o r è n e e  a u lv « r» te  :

' .  -  Four <nn H s e i t  t a t t o «  11 fu tt t  t t  H  g i j "

_(_JM X -  1 , c ' e s t  £. l i r s  ç a e  a  H s o i*  e n * i  e r  .

£ *  -  l â  ^  < H ) - ^  ( M > Ì . Lf  ( 14 ^  141 ) ér <f( H .)

I . -  En e f f e t ,  l a  c o n d i t i o n  « f î t  c-cjdt*T->ent vx  c e s e s  i r e  . 

B o i t  à o n c  n  H e n t i e r ,  « t  r o l t  J ï.K 3e ©J uî* f c t l l  $6 n o n 3 n s t« * a r 

c o w îô g  4e 3 'é q u a t i o n  no m ¿  e ? ? x î  »  0 * l a q u e l l e  o t i a f o n t  

H « t  898  O ü n j: " I  !  I t  k  )  0 . y t U ^ ( x )  s e r -  î t  -  x \ g ( x ) ( y t ^ )  

X « t  g ( x )  é t  il r • »1 ib e n t r e  en x  ”io d .4 ^  { « t  r  ^  v ) .

? £ x )  n « a j  t  an n o  , d ’ aprÄw l u  d m o n a  t r  t  i  o n  -lu 3 e»rne, p r o — 

du 11 de  e va -jolynorrjoo o r e  ■."■1e r «  « a t r e  -n-x , e«  qo5 « s t  ! ¡p o s 

s i b l e  ; p -r Mai t o ,  m o o* H « r ît  e n t i e r  .

. - un ut a Cp ( Ji } s î , dono  « e t  i M iV | d o n é
14 i

1 > .7 3 * « » t  i-T iae i, « t  Cf ( 1 + ) - 1 •
H i r* t
On p e  u • kW i t. t« u à r «  M  c .- .rp f  Æ  t o u t «  3 t h é  u r i #

e ; Oç*t * # ux <tTr. 5 e t  7 p o u r  3 ss  c o r p s  —r ^ i q o e s  . r —

ïa M  t a  a f l t t  f a t ,  -1 9 f r> n î ’ W  m ( jx  ) , ) a f  ^  (  r t  )
*t

« e t  to n io o a  »o e a l t l a l «  e n t i  e r  de -  l o *  -  : e t  í ^ ^ e l o n *
3 'h. W

l a f  2* 1** p3 n y■ ä * î t  e T > l— I da | 2 ap; ( K j | ; r o i t  H  e n

I .-H .- I3

' .  -  Fou? que H to it ,  ti?r ; g r ,  3 3 |g f lt  e t  13 s e f f î t  ope 

,., { M )_ -  1 , m1 aj t  I  M rs  eue n ht :-r ? * ^ t i « r  .

J |  tf ( H ) g V>( M. ) . a  ( 14 + Hz j_ ± _ _ T i..H .)

1 p i u

>n i u t  a  CP ( ¿  ) s  3 , dono  ij- « s t  «D flIaV « ftOtkÉ
U i

1 V {- 3 '« 9 t  i t i a e i ,  e t  t f  ( î  + ) - 1 •
H-) r» t
On j** u t  l a i  u t e n ó r e  MI c ia rp e  Jt t o u t e  l a  t h é o r i e  

e o fx e * ux V.-T-.5 f* t  7 p o u r  3 ss  c o r p s  ^  —» Mpoe*» . ' r — 

u or.ij • e  tfm  t  q u e .  -1 l ’ on  pos»e W  ~ ( SX- ) t 3 o«1 ( H )

V ' '# a t
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é lé m e n t  de <h t e l  q u s  <f ( T7 ) = W , 1 * i d é a l  p r i n c i p s i  

( 77 ) «  -jd ae-rs l 'd n i q u e  i d é a l  p r e m ie r  d ? l ’ an n eau  d e s  e n t i e r

de JT , et toua lea idéaux de ce t, a n n e a u  s e r o n t  d e s  p u i s s a n 

ces d6 -jo ; en particulier, p o u r  l ’ i d é a l  ( ) de c e t  a n n e a u

que n o u s  a p p e l l e r o n s  « n o t r e  ^  , on a u r a  ^  — Jo .

B n f in ,  1 * n n e a u  de»  e n t i e r s  de dx est un mod ul e f i n i ,  de 

r en," n, par 2 ppor t à 1 T ' nneau des entiers de k * on ^e
<3

démontre en déterminent une base n* , /-/t, . . . .  Hrx, exactement 

comme lorsqu'il s’agit de l'snneou des entiers d * un c o r p s  de

n o m b res  a l g é b r i q u e s  f i n i  p a r  r a p p o r t  à  1 'a n n e a u  d e s  e n t i e r s  

r s t  io n n 6 l b ; do n c  1 *anne u d e s  c l a s s e s  de r e s t e s  mod, d a n s  

e s t  un m o d u le  d e  r a o g  f i n i  f  < n p a r  » a p p o r t  au c o r p s  d e s  

c l a s s e s  de r e s t e s  mod, ^  d a n s  k ^  , i l  a do n c  un nom bre f i n i  

d ’ é l c m e n ta ,  e t  comme i l  e s t  S ’Vr.s d i v i s e u r s  de z é ro ,  c ' e s t  

un c o r p s  f i n i  ( cham p de G r . lo i s )  , De l î t  on d é d u i t e ,  p o u r  

to u s  l e s  r é s i ^ l t s t s  a n a lo g u e s  à c e u x  du prg. 7 a i n s i  que l e  

lemme du p r  g , 8 ,

TC.- Do o] us , s i  q dé s i g n e  , co>on>e plus h s u t ,  l e  nom bre d r s  

cl es nés € e  reste» mod, ^  é t a t  k  ̂  , q ^  8 e r ^  l e  r io n b re d e  

e l e e e e *  d# restes mod,-40 d a n s  J ï  • l e  nom bre de c l a s s e s  de 

restes moo . -̂ De =-'ij’ a a n s  s e r a  a l o r s  (q  ^ ) , comme on l e  

voit p&r exemple ?u moyen du *i>, velo .rm e n t s u i v o n t  l e s  p u l s -  

Sc-ûChS de TJ . M ais d 1 otre r.art, //» , H r , H'* f o rm e n t

une b a s e  d e s  e n t i e r s  de p a r  r a p p o r t  ô 1 'a n n e a u  d e s  e n 

t i e r s  de fci _ , i .o u t e n t i e r  H de e s t  de 1s fo rm e



/yw
¿L ^ c H u îf.8 ‘ de fc s on obtient
c - -i ¿C

t o n t e :  3 çr- o i  » e r s e  de r e s t e s  caod. dtaas <R « »  #M | n t  à. c h a 

cun f l i f  ^  q v 3 en m  în o n n . ’ r o e s  mod* * e t  on  o b t i e n t  e h i î o o -  

ne an* fo! m e t  e m  s e u l e ,  c r ai i. W./ « 2- f. U. ( ̂  ) «

S" ^  " — H i  ô ,;?t o f c l e r ,  î o c ) . I l  y  a d o n c
jz:

a JT . cj[ /n' o l  ü  a w  d . - - i. o d .  4/  : « t  p a r  s u i t «  

n  »  e . f  t f  • '  p ;s3 1ê l e  de.^rr« r e l a t i f  d e  -^3 P ,t-4*' r* p p o r t  

& k ,r . e l ' o r d r e  d e  r  m l f t o a t l o n  d e  l o n a  .

^  n*s«>t a u t r e  c h o s e  q u e  l e  4 i | f é  do  c o r p s  i l  de® 

c l a s s e s  d e  r e e t e e  ( M U ^  d ^ a s  p w  t ,  p p o r t  a »  c o r p s  k ̂  

l e s  c l  a a a i a  d e  r  ? t s a  mod .  d a n »  k ^  ; d o n t  11 e o t  e x t e n 

s i o n  s i  § 4 b r i q u e  f i n i e  . S o i t  ^ u n  < l i r . e n t  g  t e a r  d e  Æ" ^  

p a r  x p- o r t  h k  . de  s o r t e  q a e  o i  «  k ( ^  ; 

s o i t  F(X)  « 0 1 » é q u a t i o n  i r r  d a c t i b l e  d e  e . r r c  f  l o r t i  ^  

e s t  r a c i n e  : 1 e s  co  e f f i c i e n t e  «3« F < t » n t  d e r  c l  * s e s a  de  r « s -  

t e a  r .o d .-u  4 t a t  k , o n  p ^ n t  é c r i r e  F «

l e s  £ t t i a n t  p i  r  -pi p <3e^ i n t l l V f  de  k  ; c e  p ^ l y n o r a s  , c — 

t Mit i r r .  4 e t  i b i s  â *ns k ^  , l , e : t  S f o r t i o r i  k^, •

>!Kîe d«na * > < * >  p o s s è d e  une r  c i is  | I* - " le

l e  ie# da p r g . f ü  11 p o s s è d e  d o n c  ^asss i u m  r i c i n s  s i  tap i s  ^

Æ . 3> c o r p s  ¥  *s k  ( ^  ) * e x t e n s i o n  1 * : ! u s  de  d e -  

r r é  3P de k ,  e -*t d o n c  c o n t e n u  d r n e  J T  , i® t ^ I  e u r  ^ b s o l a s  ^  

y  de f i n i t  on«  v 1 n a t i o n  ^  —¡ J d l q u s  ,  aç é t » n t .  xùx ld* s i  p r # — 

n i e r  de  Te * 1 * e : i « s n b l  e de;-; 1 irai  t e r  d * * l  ; . e n t s  de Te d a n s

f o r - ^ s  a n  c o m a  "F- «  k  [ /yj ) , e x t « r : i » i o n  d<? â sg s tâ  i  de  k •
a * C. n  £

/ î  s a t  e s t e  s!on 1 *é> r  î •;• e de de?*ré — •  e -1e Te — . 11 i f l
f  ^
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1 p corn® ûe. < i l  MftftÉII ô« r* « t e s  m ofl, ^  d r no k^- *»*- c o n t e n o  

d en e  c o n f i e n t  k *V e t  c o n t i e n t  nnc r - o i n a  ^  a© F {X )«  O

13 e s t  donc de d e ^ r é  f  par r  p r.o rt  à k , e t  ne c o n f o n d  r v * c  

f c * .  PîïT ssuite 3 «  âfpr-:'' re3  l l f  de 3 ’ ' 3 \o r t  «W t à  

Y  e s t  3 : c r j u i  É i ^  p=r r p n o rt  k e a t  f .  « t  p t l i q V I  f  e a t

a u s s i  3 e I l  ~n de Ic t̂ f « f  r o r t  Ü k -w , 3» o r d r e  A« É o •
U ° " _

t i  : n  a *  -  d«  W  û na ¥ j  # 9 t  î  , o r  p< m  d o n o  é c r i r e  “

Le cnrpa  TE-̂  s ’ s p p s l l #  c o r p s  d M n s r t l s  d e  J Î p- r r o p o r  t

à k ^  . ï o u + e n t i e r  3e e s t  c nr-ru m o d .^ 9  à un e n t i e r  de k_^  

etK -ea t 3e  p3 ua p e t i t  c o r p s  I n t  er ni d i  r»lr e e n t r e  k ^ e t  Q H
S ^

p o s s è d e  c e t t e  p r o p r i t t ^  : c ’ e R t  c e  o u i  r* a u 3 t e  du f a i t  o u e  

l E ^ e ^ t  o o rT te r ia , d e  ra$**ïç qv-s d o n c  Î t i ,  d -n a  t o u 4 ?1 « x t e n s i o n

f in â e '^ C  d* d o n t  3 * i d c  a l  p T « n l* T  4§st d# d e g r é  f  p»T-1 <3

y p o r t  à k

3 3 . — t o u r  ¡ i c h d y r  d<* ^ 'f i s o n t r e /  ¡ ’ 5^ e t r e  e n n ^  i  dt rC

e c o r p s  ^  - « d i q u a  t p r e n o n s  1E 00  ♦ on i  n  ; d e  d é p a * t t 

e t ,  p o u r  n i  n p ]  J f  i e r  3<so n n t i . t l o n p ,  ^ p  e 3 o n e —3 e dt e o r n « l s  k .

C*3 r e v i e n t  è u p p o s e r  q u e  f  *  1 e t  e ^  n . - o i t  = k ( c9 )
à

(9 î. t « n 4 ©à Sfté e n t ie r -  e t  r e e l n e  ô T une i q s  t i  on 3 . r> " o o t i -

b 3 e ^ { X )  — C As d « £ T ^  n  . On p n n r y q  p r e n d r e  ^  n « « « «  ’ n d  

p o u r  q u  T 3.1 n  ? s o i t  pt- - p o s s i b l e  do t r o u v e r  dew * p o 3 y n © « ies  

^ , v̂ > , i  v o e  f  f  i o i e n t  « e n t i e r s  d tm s , te 3  a c o e
o

^ p ^ (X ) «  4 M X ) vp (X ) ) * s i n o n  en  e f f e t  on  p o u r r a i t

t r o u v a  u n e s u i t e  d* y t  1 e o r  b de jol; ind< f l u i d e ,  it. o r  o.l ” nt e s  

te3  que 1- o îy n o r a e s  c o r r e s p o n d  n t o  c o n v e r g e n t ,  e t

l e  c o r n a  de** o3li>s«a«î d e  r e s t a s  m o d .  d r nn e s t  o o n t a n o  

t?fâ«e &  * y  c o n t i e n t  k  * ,  e t  c o n t i e n t  o n e  r a c i n e  ^  d e  F {X )=  c; 

i  ] e »? t  d o n c  a ^ e ^ r é  f  p n r  r p p o r t  à k  , e t  we c o n f o n d  ^ v ^ c  

pi»r s o i  t a  3 e de^r-:' r e 3  t l f  d e  3 » ' 3 jo  •••. -,r  g o.r t  à  

T  r & t  3 : c p î o i  l e  ^  p«-r 7 p o r t  II k ÎH lf f .  e t  n u i  s q » a  i  S S t

a u s a i  l e   ̂ r i  n  d a  p«tr r e p o r t  k n . 3 » o r ô r e  • «  É c » - ■
ri ° " _

t i  n  a ~  -  d e 'l e  f io n s  ¥ j  e a t  1 , on  p<-m « îo io  é c r i r e  “
*Le c o r p s  : ' , n p i'* 3  3 e  c o r p s  d * I n e r t i e  d e  J Î  p- r  r  o p o r t

à k ^  . T o u t e n t i e r  3e  e s t  c n erru  m o d .^ 9  ^ un e n t i e r  d e  

e tK ^ a t .  3e  p3 u a  p e t i t  c o r p s  I S t l t s é f l f B f V «  a n t r e  k ^ e t  $Z q u i
S ^

p o s s è d e  c e t t e  p r o p r i ^ t c  : c’6P.t c e  q u i  r* a o l  t e  du f a i t  o u e  

"k ^  es»t s o n fe s n w , 3 e  «S '«e q ' a dnràc Fî. t -A n:? t o u 4 ?» « x t a n s i o n

f i n i e  de  k d o n t 3 , lu c fc 3  p r r >3 r  és1 d e  d e g r é  f  p » r
-1 ^

r & p r o r t  ?i k  ,

n . -  L eur v r  d-* f . '  > \% IfZ p sw l e t r e  n o n  i d«. r é

s sa o n #  c o r p s  ^  - t t d i q o a  , p r e n o n s  s * w n s  p o i n t  d e  d é p a r t ,  

e t ,  p o u r  a in p 3  1 f i a x  3<îo n o t s t l o n a ,  ^p çe3  o n s —1 e tlt i30T r> « ia  k .

Ĉ =3 r e v i e a t  è up  ; o s e r  q u e  f  *  1 e t  e ^  n  . ; o l t  St =  k  ( cP )

*t? é t » n f e<io n o é  entie e “ r -o tilf i I ? une 1 ou-itî on i  ¡ m  d o c  t i  -  

bî a »|> { X) « C ds dlfïé n . On poor r n ptt en dra kaj nssss g1" '• nd 

pour q u T 3.1 n» soit p‘ posalbl«» do trouver den* p o ly n o m a s  

^ , v̂> , h i-oef fi oient« entiers ■! na k^ , t*3 « 'ue 

^ p ^ (X ) «  ^ ( X )  vf ( 2 )  )  J s i n o n  en a f f e t  on p o o r r a i t

trouver une s u i t e  d« v 3 e o r  b d e  tx> 1 r i< f î ni ment, c r o '  an” n t e s



& 0 n** s e r a i t  p ra  . ®*9MI o « s  c o n d i t i o n » ,  t o u t

polynom a (|> (X) S u à  <|>o mod. s s r »  i r r é d u c t i t ) ! « d a n s

k ^  : ca r  ■ in o n  ( en v e r t u  d 'u n  r 3 «onnenaent "bien oom iu ) i l  

s e r  i t  pr »ctuit de <*ux x io ]y n o n «8  ^  |  < c<= f rí c í e n t e  e n t i e r s .

S u p p o so n s 3 or^  que ^ 0 ( 0  ) u n i t  *  Q ) e t

On p e u t  t o u j o u r s  é c r i r e  *  K  f f ,  T7+ . , . -f 77 a'‘V O  ' TI *

l e s  £ d é t a n t  d e s  e n t i e r s  pr 1 n p r e x e m p le  .1 -n * fc, e t  (9 ' - t — 

e n t i e r  . P r e n o n s  nn pol.vnoree tj> ( i )  à o o e f - f l c i n n t s  dai a k 

• t  *  X ) ( ) , c* é t e n t  ^  2 r  s t  >  ^  .

TJous s i  I o n s  m o n tr e r  "!ua l f n p e u t  dt. t^ r  :ni n«r pp»r r é c u r r e n c e  

* ^ 1 4 , ’ .............. *** f e ç o n  que :
. i_« X rt*<!

' --- + £>♦," * ........................

s o i t  r a c i n e  de ^  i * ) ~  1 . ÍP  ;>our c e l a ,

H **774 ...........  + ?o  TI

Cn e :  ^  *  X a _, + ô  T i '1 # donc :

c *<£,( 0 ) » ( X H_, ) -4- 4 1  ( ) .  0 '  T l^  (- f? *}

f vi 11 « u r s  <|>0 ( x a ( ) = ÿ ' j  t> ) ) , d onc

4 ° ( ' \ . J  = c  (-f3* ) e t  :

4  o <* ,)  r  O (-fD4'" ')  ?
I ^ T. - • 1 .

p a r  s u i t e  a u s s i  q> ) «  o ( ) p u in cu s< ^  =¡ v)>0 (jO )

D* p lu s  <j>' (X a _ , ) = d ( l ( X n , % ) ( j d ^ )  . d o n c  )

e s t  *  0 ) e t  ¿ G ( ^  ) /

S u p p o so n s  donc que l • on o i t  d é te r m in é  . . . . £ 0 _,

( V >, r ) de J * ‘i g s o r t e  que 4 > u » . ,  ) = o i- fo  ’ ) 

e t  qu« 4 >’ (x  4 _ t ) u o l t  s  0 ( J p K~‘) « t  p  0  ) •. noua v t -

I . - K . - I7

. U 6 j o î t  ~ 0 ( jo ) « t  £  C [Jfd ) : noua v e -

■ *11 - « i . <m~
p *r u i t o  u s s l  q> (X >t_ ( ) = O ( 'jo  } p u i n c a s ^ a  v)>0 ('p  )

D* p lu *  <j>' (x  a _, ) »  4>1 { X n _% ) (jd^) , donc ^ ’ { X ^ . ,  )

« s t  *  0 ) e t  ^ G ( ^ p U ) i

S u p oocon a  dono que 2 * on « H  <5 ïmwmàwé f*  * ? » ♦ .* ____ ^ o - i

( V >, r ) 1 «  t « H |  s o r t e  que 4 > ( 2 V., ) = O ( - p  ' )

. v-« y T- ix ♦*
^  --- “*■ S- 71 + £*♦," -.................

a o l  t  r a c in e  de 4> ( * )  = 1 . ,sour c e l a ,

Xv>= £o + ^ T7*+ ...........  + Ço TI

On e :  0 » > V/i_j + v9 T]n' , co ne :

c  0 1 «  (* % -. î +  4 0  ( ) .  0 ' n ' 1' ( | ? * î

;» a i l l e u r s  <j> 0 ( ^  ) = <|>’ ( $  ) tfd * " )  , d on c

4 °  : 'i-J  2  c  ) a t  :

4 o (X ) 5  O ( V ' ~ ' )  ;

polynom « <j> (X) c o m rra  h <j>o rnoâ. -ir*' s e r »  l r r é é u e t l ' b l e  d a ne  

k  ^  : ca r  In o n  ( en v e r t u  d*un r s ia o n n e m e n t  "bien co n n u ) i l  

s e r i t  pr "'du i  t 4 « ;?u x no 1 y  nome a y f  t *> e o e  + f  1 c l  e n t a  e n t i e r s .

] o r a  que cf> 0 ( ® ) a o l t  *  c  ' ) e t

On p e u t  t o u j o u r s  é o v i f  «  3 > m > f , T7+  ̂  ̂ 77 a +  & ’ T l^  

l e s  £ d é t a a t  d e s  e n t i e r s  pr i s  p.* r «y .s^ .n le  .1 -n ■ k , e t  0 * t*-.r ‘ 

e n t i e r  . P r e n o n s  un p o lyn ôm e ij> (X ) è o o e f - f l c l n n t a  dai a k 

9 t  = x  ) ( ) , c* é t a n t  2 t  e t  >  ^  .

'.‘ouïs a l l o n s  m o n trer  ■'ua 1 * n p e u t  dt t e r  :nl n er  pnr r< c u r r p  r ce

irréductible .



n o n »  de TTOiar r o ' i l  en  « e t  M a n  a i n s i  pour ^ »  r .
» ^

S o i t  X^ «  Xv _ ,+ 5» 11 0,1 aU3P® :

4? ( X„ } S  4  ( x î ♦  4  ' x  ^ ( ~)f> )

d o n c  on p o u r r a  d<. t « r r a ln f  r  ^ $ P« r  1 • co j i l ! t l o n  :

^  2= —-----------------------— ( V9 )
^  “ 4>’ (X „_, ) T l°  v

l e  s e c o n d  f c tÉ t» *  « « t  e n t i e r , o »  p e u t  p r e n d r e  p o u r  f v p a r  «xan*-

p } «  a n  e n t i e r  d e  k  . On s u r s  M e n  <̂> (X ^) «  O ( ) , «t

>̂» (Xv ) •*** 5 o (-Ap^^) «t é • | . *» poar sut vont ain-

<*tj on de t ̂ t rciner a $ M M M M  soraroe d'une série convergente j

Ht ¿|) ( e } n 4>î^v ) C  ̂> . Clone 4̂  ^

k ( 9 ) « t  s l n r  ' e x t e n s i o n  o î r t ï r  îq n #  ^i n i e de k  de

<\#grë n, et e t continue dans : donc f~- » k  ̂ ) .

X *b k  ( & ) e s t  ex tekk  I o n  t l f é k r $ | > i  de k  de â e ^ r  n ,  e t  l s  

v a l e u r  a b s o l u e  ^  jr d é f i n i t  u n e  v a l u a t i o n  ^ - o d i m i a  » é*» 

t a n t  u n  i d é a l  p r ^ n S e r  d e  X • 1 * e n « 6 " fb îs  d e ^  l i m i t e r *  d«

n o m b re s  de K , c o n t e n a n t  & 3 ^ f o i s  & e t  k ^  , ae  c o n f o n d  

' v ° &  s jfc S g j ,  # I l  « a t  ai: m o n tr é  'q u e  t o u t e   ̂ t f ^ e i o n  

f i n i e  ' l ’ o n  c o r p s  - a d  i  q u e  e > t  un  c o r p ^  de  raÊme n e  t u  r »  .
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