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COMMUNICATION

FAITE AU COURS DE LA SEANCE DU 24 MAI 1g93g.

SUR UN THEOREME DE M. WHITTAKER;

Par M. S. ManpELBROJIT.

En 1923, j’ai démontré le théoréme suivant : Si Za; 3= f(z) est
méromorphe sur le cercle de convergence et y admet & pdles, on a

Iim (Apaq — M) K.
nyw

Plusieurs auteurs ont généralisé ce théoréme (MM. Pélya,
Ostrowski, Obreschcoff, Jungen, Tsuji, Wilson, etc.). Derniérement
M. J. M. Whittaker a démontré, dans le méme ordre d'idées, le
théoréme suivant (ZThe Journal of the London Math. Society,
vol. XIII, n° 52, octobre, 1938, p. 295) :

Si f(z) n’admet sur le cercle de convergence que & points singuliers
tous isolés non critiques, on a

lim k,
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c'est-a-dire que la limite supérieure de la moyenne des quantités
An+1— An ne dépasse pas k..

Or, en analysant la méthode employée par M. Whittaker, j'ai
remarqué qu'on peut énoncer un théoréme plus précis, que voici :

Si f(z)=2Z3a, 5™ n'admet sur le cercle de convergence supposé
de rayon un que k points singuliers, tous isolés, non critiques, et
si a désigne la longueur d’un arc sur lequel sont situés tous ces
points on a, en désignant par .\ la suite des ), vérifiant l’égalité

lusp[modE<?)] ("),

(') E(x) désigne la partie entiére de .
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ou p est un entier inférieur =

xl‘,f”<K[ ]
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M. Whittaker se base sur le lemme suivant : Si
Olyy Oloy ovey Ok (oS Lap .. .Sap<<2m)
sont les arguments des singularités (le rayon de convergence étant
supposé égal & un), on a, en écrivant f(z) = Za,z",
1
an=g(nr)+b,, lim|b,|" <1,

ou g(z) est une fonction entiére qui peut se mettre sous la forme

k
&(z) —._—2 e~%2hy(3),

s=1

chaque fonction h,(z) étant d’ordre un et du type minimum, donc,
telle que, quel que soit & > o, I'inégalité

(1) | hs(n)|> e3n
soit vérifiée pour des entiers positifs formant une suite de densité un.
Si nous posons

E[ﬂ‘-] =, gO+P)=8) kol +p)=hp(Q),

o
Wotg— a_’g, e—i”“'hp,s(C) == h',s(C)’

[nous prenons a;—=o0 (#;Sa,. . .S akga)], on voit que

gp<c)—-2e'°"ﬁh* (©),

s=1

chaque fonction %} (({) jouissant encore de la propriété (). 1l suffit
maintenant de continuer le raisonnement de M. Whittaker, en

y remplacant g(n) par gp(n) = g(wn + p).



