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MEMOIRES.

SUR QUELQUES FORMULES DES FONCTIONS HOMOGENES
ET SUR LA DEMONSTRATION D'UN THEOREME QUI S'Y RATTACHE;

Par M. Aristipe Zouxis.

I.

1. Soit F(z, w) une fonction homogéne d’'un degré quel-
conque m par rapport a z, w. En adoptant la notation connue
F, 4(z, w) des dérivées, on aura la formule

p:n
(a+ e)r wn—p
(e+hy Y ———— Fpnplat+e+hw
~ pl(n—p)!
m—n-+ ceo (M —n—+1
) =X 3]
p=n—k P
P ph—k—p
< ek hn—k 2 ;T(L—zrvi—)—/c——p)—! Fp nk-p(@a—+e+h,w),

p=0

dans laquelle les quantités a, e, &, w sont tout a fait arbitraires,
n peut prendre toute valeur positive entiére et
t

(m—n-—{—/ﬂ')-k.!.(m——n+l)=l pour k=o.

Si I'on pose, pour une valeur quelconque de a,
Fla+2z,w)=9(z,w), -
la formule (A) prendra la forme plus simple

p=n
P gyh—p
(e+h) 2 'e(nw_P)' 0,)_1;—/)<e+h,w)

h=n
— k). —n—+
=y o n B OO R D) kgt go, (e + y w),

XXX.
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sous laquelle elle peut étre démontrée de la maniére suivante. On
voit d’abord qu’elle est vraie pour n = 0. De méme, pour n =1,
elle est aussi vraie, & cause de I'égalité

mo(e+h,w)=(e+h)po(e+h, w)+ weo(e-+ h, w).

Il ne reste donc plus 4 démontrer que cette formule, étant vraie
pour n, I’est aussi pour n+1. En effet, si Pon suppose vraie la
formule pour r et si on 'applique sur la fonction o et sur la fonc-
tion ¢ i du degré m — 1, en ajoutant les resultats multipliés, le
premier par (m — n)e, et le second par wh, et en ayant égard a
P’égalité connue

(m—n)9pnple+h,w)
=(e+h) @pri,n-p(e+hy @)+ @ Qp,ni1—p (e + b, w),

on aura la formule pour n + 1.

2. Sil’on suppose entiére la fonction homogeéne F(z, w) et si
P’on pose
1

Fla+~e+h—z,w)=f(a+az w) et V=2

on aura

F[a+e+h+(a+e)z,w+wz]——j(a+h+ ay,w—+wy),

3 Ill

zl,—n-F(a+e+h+az,w+wz)=f(a+e+h+ay, W+ wy)

. : I k — -
et en égalant les coefficients de — k= —"— et de y™~* (0<k<m)

p=k
(a + e)P wk-p

Tk —p)! Fp'k.p(a+ e+ h,w)

p=m—k

aP wm—k—p
_ 2 '(m - P)|fP,m—k“P(a+h W),

p=k

a,wk—p
2[7—(’,7:_:?)—‘ Fpip(a+e+h, w)
p=0
p:m—L .
ap wm—k—p
= 2 pl(m— Ic—-p)'fl‘ m—k—p (@ + e+ h, w).
p=0
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D’aprés ces égalités, la formule (A), aprés un changement de e
en h et vice versa et puis de f en F, donnera la formule

p=m— n

P gm—n—p
(e + h)r 2 F%EZ—Z_-TE)‘! Fp, m-n—p(a-+ e, w)

k=n .
(B) | =2(m-—n+k).k.!.(m——n+l)

k=0

p=m—n+k

) ap wm—n+k—p o ]
xerkik 3 Plm—nsk—pyi Fevm—nri—p(@ateth,w).

p=0

Cette formule n’est vraie que pour des fonctions entiéres, ce
qui devient évident si I'on suppose e = o.

3. Il est aisé de voir que

N (a+ )k

a -+ e)P wk—p

———_P!‘k—P)! Fpi—p(a—+e+h,w),

p;k
_arwhop F (a+e,w)
T(k—p)! PF*P 1%

&t p'(k—p)

r=k " .
abP wk—p

2 ————— Fp,k—p (@ +e€+h,w)
V(k+p)t »5F

= p! (k+p)

sont respectivement les coefficients de z* dans les développements
suivant les puissances de z des fonctions

(a) (z+l)mF(a+e+ %1’ w) =Fla+e+h+(a+e) s, w+ws],

(b) (z+1)mF(a+ ;——_i_l, w) =F(a+e+az w+ wz),

e-+h
Z+1

(¢) (z+1)mF(a+ w>=F'(a+e+h+az,w+wz),

qui sont les transformées de la fonction F (z, w) par les formules

r=a4+ e z a+e-—|—h
) = ) = .
3+ 341 Z4+1

r=a-+ e+

Cela posé, la formule (A) nous donne la proposition.

Prorosition 1. — La fonction F(z, w) étant homogéne d’un
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degré quelconque m par rapport & z, w; si on la transforme
par les formules : :

e+ h
rT=a+e—+ ——, z=a+ 2+
Z+1 Z+1

et lon considére les deux fonctions transformées (a) et (c),
le coefficient de ™ (n est tout entier positif) dans le dévelop-
pement suivant les puissances de z de la fonction (a), multi-
plié par (e 4+ h)* est égal a la somme des n + 1 coefficients des
puissances z°, 3', ..., z", dans le développement suivant les
puissances de z de la fonction (c); quand ces coefficients seront
respectivement multipliés par

m(m—1i1)...(m—n-1) n (mM—1)...(m —n-+1)
n €% (n—1)!

m—n-+1
__.__l_'___ ehu—l’ hn,

en=tvh, ...,

De méme, la formule (B), qui n’est vraie que pour des fonc-
tions entiéres, nous donne la proposition.

Prorosition 1. — La fonction F(z, w) étant un polynome
entier homogéne du degré m par rapport a z, w; si on la
transforme par les formules

e+ nh
) r=a-+
z+1 Z 41

r=a -+

et Uon considére les fonctions transformées (b) et (c); le coef-
ficient de z™ ®(o<n<m), dans le développement suivant les
puissances de z de la fonction (b), multiplié par (e + h)", est
égal a la somme des n—+1 coefficients des puissances z™,
sm4 ..., 3™ dans le développement suivant les puissances
de s de la fonction (c); quand ces coefficients seront respecti-
vement multipliés par

m(m—1)...(m—n-+1) hn (m—1)...(m—n-—+r) };n-ie
n! S (n—1)! e

cey

m—n-+1
I,—he" 1, en.

4. Soit ¢ (&, ..., &, w) une fonction homogéne d'un degré
quelconque m par rapport aux i -+t variables z,, ..., zi, w et



(a)

()

(e)
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considérons la fonction
F(“"’ W) = ?[f“') (z) [): .o .’f(i) (x, l)]’

dans laquelle les fonctions

S (=, 1), ..., fO(2,1)

sont telles que la fonction F(z, w) soit d’un degré déterminé
mn.m par rapport & z. Transformons cette fonction successive-
ment par les formules

h : e
rx=a—+ e+ ——, r=a-+ ’ r=a-+
S+1I 3+1 Z+1

et considérons les fonctions transformées

(z+l)1"nF(a+e+ k ’ w)
z2 41

h h A
= ) L () ,
_(z+1)1tm?[fl (a+e+z+1’ I), e f (a+e+z+‘, 1) w],
(z+1)mF<a+—“—-, w)
Z+1

e

=(z+1)"mg [f‘” <a+z+1’ 1),~ ceey JWO (a+z:_l, 1), w],

s(z—a-l)ﬂm F(a+e+h w)

)
Z+1

= (z+1)7‘"‘9[ Y (a+ ez——:_—}:, 1), N (a+ ?T}:, x), w].

Dans les cas ol I'on peut développer ces fonctions suivant les
puissances de z, en appliquant la proposition I et la proposition II,
si F(z, w) est un polynome entier par rapport 2 z, on aura toutes
les formules qui dérivent des propositions I et IL.

Dans ce qui suit, nous n’examinerons que le cas ou les fonc-
tions f®(z, 1)(k=1,2,..., ) sont des polynomes du premier
degré.

5. Prenons, en effet,
Te=f0 ()= grz+qr (k=1,2,...,1),
et posons, pour abréger,

vgka.hqk:uk (k:l,Q,.o.,i).
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Alors les trois fonctions transformées (a), (), (c) du n° 4 de-
viendront

@ (z+:)mcp<u,+g,e+ g1h ...,u¢+g1e+g'h,w)

41 41
=¢luy+gi(e+h)+(ui+g1€) 3, ..., u;+gi(e+h)+(u;+gie) 3, w + wsl,
e i€
() (z+x)"l9(u,+zg_:‘_',..., ui+z-———-g_"_l’.w)

=olur+gre+ w3, ..., u; + gie + wiz, w4+ wz),

gi(e +h) gi(e+h)
(Z—l—l)m? (u1+—z—_‘_—l——- 9 ey u.r—i——-—}:l— ’ W)

=¢[wy+gi(e+h)+uyz, ..., ui+ gi(e + k) + u; 3, w + wz].

(¢)

Puisque maintenant les coefficients de z*(k=o, 1, 2, ...), dans
les développements de ces fonctions sont respectivement

2 (Us+ g1 €)Pr...(Ui+ g1€)Pi wPix

1 1 |
10 oo e Pi- Pixt
P+ APitpi=k P pi2p

X Ppiyee, Pt pirs (U1 + Z1(€+R), .., us+ gi(e + h), w],

ubr ... ufi wPivs
2 Pi! P‘!PH—!' ?Pir--nPlyPH-l(ui"'gier oy U+ gu6€, W),
Prte e tPrpis =k

ubi ... uli wPisns
2 P'i' o Pi!Pi+l!_ PPisees Pis Pt [ui"'gl(e"’ h)} ceey Uy +gl(e +h)9 W]'
Pt APrHpir =k

les deux propositions I et II (n® 3) nous donnent les formules

(uy+ g1€)Ps. . .(Uy+ gi€)Pi WP+
(e+h)" z p|! ----Pl!Pl+||

Prteo HPrPivi=n

X Pppye.., Pty Pias LU+ &1(€+R), oo, Ui+ gi(e + k), w]

k=n
(A’){ =2(m—n+k).k.!.(m—n+l)
k=0

x ek hn—k 2 uRs ... ufiwPis
Pl oo pi! pray!
Pl oAPPip=n—k

x ?Pu---vﬁhl’lﬁ[ul+gi(e+h), ceny U+ gi(e+ h), wl.
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et
ufs ... uPi wPin
(e+h)" 2 Pl!-o-Pi!PH-I! ?Plr“wpi:pi+l(u‘+gle$ ~-°au1+glerw)
— Prt. o APiPip =m—n

B =N : . .
(B) =z(m—-n+k) }c.'.(m—n+|)en_khk 2 ul;-'...u';:wpw:
. oo Pit Plat-

k=0 y,+...+p,+p‘+,=m—n+kp‘ Pi P

\ X @pyyeees Pis Piss [ul+ gl(e +h )1 cesy u1+g,~(e -+ h)s W]'

De ces deux formules, la seconde n’est vraie que si la fonction
' q
¢(zy, ..., xi, w) est un polynome entier.

6. Des deux formules (A’), (B’) on peut déduire plusieurs
autres formules en donnant des valeurs particuliéres aux diffé-
rentes quantités qui y entrent. Parmi ces formules, nous citons
les suivantes.

Si I'on pose & = o dans les formules (A’), on obtient la formule
connue d’Euler

2 (uy+g1e)Ps...(Ui+ gi€)PiwPi+s

Piseses Pir Pi U~ g1€y ..., Ui+ gre,w
Pl!"'Pl'!pl*'l! Pp PnPH—l[ ’ 1 gie, ]

Pito. APrpip=n
_m(m—1)...(m—n-+1)
- n! -

o[us+ gie, ..., u;+ gre, w].

En posant aussi ux = gkd (k=1,2,..., ) et en remplagant w
par w(a + e -+ k) dans la formule (A”), on aura la formule

P, &P Pis
(e+h)» 2 (a+e)r—Pi+ (@ + e+ h)Pi+ &, g{’ whi+

Pi+e o HPitPiv=n

k=n
(l){ =2(m—n+k)...(m——n+|)ekhn__k.
k=0

p‘!...Pi!P[...].

k!

!
&7 ...glwPin

Piteepit Piaa!

x 2 an—k=Pisi(@—+ e+ h)k+Pir

Prte. PP =n—k
En supposant @ = o dans cette formule, on aura la formule
&h...gliwPiw
e-+R)Pivrieh—Pivs ot 0, . Ly ooy &y W
‘ . Z_P ( - ) Pl!'--PI!PH—l! P P }’-H(g ] Y11} )
Pt HPitPivy=n
(2)

( =‘§ (m—n-+k)...(m—n+r1)
k=0

ATC T ) B G IO CARR LR

T PP Pipies (B1ree01 8sW)

?l’h---.Pi-Piu(gh RUY-11) ")’



En supposant de méme a + ¢ = o dans la formule (1), on aara

la formule
k=n Lo
e+ h)rwn —nA4k).e. (m—n—+1
(——';‘T)—"‘?o,...,o,n(gl,--.,gl,w)=2(m d )k!( )
3) ’ k=0
gPl“_gPl‘Wp.'.,_,
x —1)n—=k=piys gn—p; 1 hPi. W20 98 e Pis Ve . w).
P+ +P§Pi+=n—k( Y e AT PPy TP P pues(B1r-011 800 %)
La formule (2), si 'on suppose e -+ A = o, nous donne la for-
i PP ]
mule
&P .. .gh
L0, .5 (g.,... g,-,w)
1... gl »Pir® )
P|+...+ppnpl ’ Pi
4 f=n

=2(—1)'f_k (m—n +k) /(" (m —r+t) W"""?o,...lo.n—k(gn o 'aghw)‘
k=0

La méme formule (2), si 'on égale les coefficients de
ekhn—k(o<k<in)
dans les deux membres, nous donne la formule

_kgf' . .g","wP-‘+-
(5) 2+ Pt puT o pilpins] PPpupins (813 86 %)
P,+...+p,' Pit1=n
m—n+k)...(m—n+1 ,
= ( k'()n —-(I(')' ) Wn_k?o,...,o.n—k(gh ceer &iy W)

\

dans laquelle Cr—* = Pix1(Piny —')(";’ED;:)’,— n+k+1) doit étre

considéré égal & zéro si p; .  <n— k.
Nous ajoutons encore la formule

k=n

n (m—n-+k)y...(m—n+1
\ %?0,...,0,n(g“-.-,gi,w)=2(—|)”'?l’( )k! ( )
(6) ¢ : A=
gh... gl
' b 2 P;! pil Ppiepn0 (811 e e 1 8HW),

pi+. . Api=n—k

qui s’obtient si I'on suppose & = o dans la formule (3).
Les formules (4) et (6), dans le cas i =1, donnent les for-
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mules

k=n :
&"n,0(8,w) =X(—')"""(m —nk) . (m— 1) Ch W=k (g, W),
e |
W 90,(8,9) = J(—1)P(m— R k) ...(m—n-+1)Ch g kguin(8: ®),
k=0
qui ne différent entre eux que par le changement des deux va-
riables g, w et qui peuvent étre utiles pour le calcul des déri-
vées, par rapport 4 'une des variables, d’une fonetion homogéne
de deux variables, dont les dérivées par rapport a I'autre variable
se calculent aisément.

L’examen du systtme complet des formules qui se déduisent
des deux propositions I et IT (n® 3), sort des limites de ce travail.
Nous laissons au lecteur cet examen qui, probablement, conduira
a des formules utiles._

II.
7. Lemme. — S¢ d’une suite des m + 1 quantités réelles
() Qoy ooy Ay Qft+1; Ck+2y +oy Ap—yy Any ..y Qp

on forme la suite de m + a quantités

Qoy oevy Ay CkAkt Rpit Bprry €kt Rt + Rpra@pis, ..o,
en—1@n-q+ hpan, an, ..., anm

(2)

(0 exy €kyty < vy €n_yy Rikypsy Riyay - .-y hy sont des quantités
arbitraires réelles et positives) le nombre des variations que
présente la suite des m + 2, quantités (2) est moindre d’un
nombre pair ou nul du nombre des variations que présente la
suite des m + 1 quantités primitives (1).

La démonstration de ce lemme est une conséquence immédiate
des considérations suivantes :

a. Les variations des quantités a,, ..., ax et @, ..., Am, D€
sont pas altérées.

b. Les couples des variations qui existent dans les portions de

la suite des quantités

(3) : Qiy Qh1y Qhy2y v+y Ap—qy  Qpn,y -
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ou entre deux quantilés du méme signe existe une quantité

de signe différent, peuvent étre conservés, dans la 'suite des
quantités

(%) { @iy exar—+ Rpr1@rry, €pr1@pir+ Rprs@psa, ..

en—1au—1+ hpan,

mais peuvent aussi disparaitre.

c. Les variations qui existent dans la suite de quantités (3),
sous des conditions différentes de celles du cas précédent, se con-
servent dans la suite des quantités (4).

8. Cororraire. — La multiplication d’un polynome entier
par (x + a)(a>>o) diminue le nombre des variations de ces
coefficients d’un nombre pair ou nul.

9. En se basant sur le lemme précédent et sur les deux propo-
sitions I et II (n® 3) on peut démontrer le théoréme suivant que
M. Cyp. Stéphanos a proposé. (Voir Interm., t. VIII, avril 1goo,
p-117).

Trtorime. — Si l’on transforme un polynome entier F(z, 1)
du degré m successivement par les formules
h e e-+h

’ r=a-+
Z+1 2 +1 Z+1

r=a-+ e+

(@ est un nombre réel quelconque et e, h des nombres réels du
méme signe) et que l'on représente par

V;*;:“', vz-v-e’ v:+¢+/l

les nombres des variations que présentent les coefficients des
polynomes transformés

(a) (z+l)mF(a+e4-z_’:__l,l>,
%) (z+x)'"F(a-+— zi[;l),
(¢) (5+I)MF(a+ ::':, l>,

développés suivant les puissances de z; entre ces nombres existe
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la relation
Vﬁ*‘ vztgg-h +o2k= VZ*‘*‘/‘,

k étant un nombre entier positif ou nul.

Pour démontrer ce théoréme, on écrit, dans une suite, les coef-
ficients du développement suivant les puissances croissantes de z
du polynome (¢) et puis on les divise par les coefficients des
mémes puissances de z dans le développement de (z—+1)™,
ce qui n’altére pas le nombre Vi++* des variations qu’ils pré-
sentent.

Sur la suite de ces m 41 quotients des coefficients, on ap-
plique successivement m fois le lemme précédent (n° 7) de la
maniére suivante. Dans toutes ces applications on prend

= = =e = — >0 h =h = =h,= -———h >o0
er=e =...—€p—y= = =...=l,= .
k k+1 n—1 e h ] k+1 k+2 n e h

Dans la premiére application, on applique le lemme sur tous
les m 1 termes de la suite. Dans chacune des m —1 applica-
tions suivantes on applique le lemme seulement sur les termes
consécutifs de la suite qui n’entrent pas dans la suite qui précéde ;
c'est-a-dire on applique le lemme sur les m +2 — p termes
moyens de chacune des suites successives, p étant le nombre qui
signifie le rang de ’application du lemme.

Toutes ces m applications du lemme étant effectuées, nous
formerons une suite ayant 2m + 1 termes. Puisque, maintenant,
m étant entier,

(m—n+k)...(m—n-+1)
k!

-y 3
cyt

A
o

=Ch

il est facile de voir que ces 2m -+ 1 termes, d’aprés les proposi-
tions I et I (n° 3), seront les coefficients du polynome (a) ordonné
suivant. les puissances croissantes de z, divisés par les coeffi-
cients de mémes puissances de z dans le développement de
(z +1)™, et puis les coefficients du polynome () pareillement
ordonné et également divisés par les coefficients des mémes puis-
sances de z dans le développement de (z + 1)™. La totalité de ces
coefficients sera 2 m -+ 1 et pas 2 m + 2, puisque le dernier coeffi-
cient (de z™) du premier polynome (@) et le premier coefficient
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(terme constant) du second polynome (b) sont tous les deux égaux
au F(a + e) et réunis en un seul, ce qui.n’altére pas la somme
Va+e 4 Vateth des variations des coefficients de ces deux poly-
nomes (a) et (b).

Si maintenant nous nous rappelons que chaque application du
lemme (7) sur une suite des quantités diminue les variations de
ces quantités d’'un nombre pair ou nul, nous serons strs de la
vérité de 1’égalité '

Ve Vaterh ok = Varerh  (k2o),
que nous voulions démontrer.

10. L’utilité du théoréme précédent consiste en ce que le
nombre V&+¢ des variations du polynome (6) (n° 9), ordonné sui-
vant les puissances de z, comme Jacobi I'a d’abord remarqué, est
une limite supérieure (plus grand d’un nombre pair ou nul) du

nombre des racines réelles du polynome F(2) qui sont contenues
entre les nombres réels a et a + e (puisque la formule de la

transformation étant £ — a +

z+lpour r=a, xr—=a-+e, On

a 3=, 3=0).

Cela considéré, on voit que, quand il s’agit d’appliquer la régle
de Jacobi pour trouver une limite supérieure du nombre des
racines réelles d’un polynome F(z) quisont contenues entre deux
nombres réels a et b (b > a), il est préférable de partager la por-
tion b — a en deux ou plusieurs parties et d’appliquer la régle de
Jacobi & chacune de ces parties. Cela fait, il est probable de trou-
ver une limite plus petite du nombre des racines réelles du poly-
nome F(z) qui sont contenues entre a et b.

11. La démonstration du théoréme (g) étant générale, si I’on
suppose a=o0 et k= A (lim A = ) le polynome (¢) (n°9) de-
viendra ’ ' :

e+ A
Z-t+1

(z+1)mF( ’ W) (w=1),

et les parties principales des coefficients de ce polynome, ordonn¥é
suivant les puissances croissantes de z, seront les coefficients de
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F(z, 1), inversement ordonné, multipliés respecuvement par
Am Am— AT,
De méme, le polynome (a) (n° 9) deviendra

(z+l)"‘F(e+zil:w> (w=1),

et les parties principales des coefficients de ce polynome, ordonné
suivant les puissances croissantes de z, seront

m Fun,o(e.1) mey Fm=1,0(€,1) Fio(e 1)
A —Torj A ‘(—Inf—_ol)—!’ ey A—I—ol'—-) F(e,l).
Enfin, le polynome (&) (n° 9) deviendra
(z—l—l)'"F(zj_l, 1)
= F(e,1)+ Fo,(e, ‘)z+ o+ Fo,m—1(e, 1) am—l 4 Fom(e, 1) Zm,

1! ’ (m—n! = m!
Puisque, maintenant,
Vet VArak=VA (k20),

il s’ensuit que le nombre des variations des coefficients d’un
pol_ynonie F(z, w), (w =1), surpasse d'un nombre pair ou nul
la somme des variations que présentent, pour une valeur quel-
conque positive e de z, la suite des dérivées de F(z, w) par
rapport 3 z et celle des dérivées par rapport a la variable de ’ho-
mogénéité w.

C’est pour ce cas (a=0), h =), que j'avais d’abord dé-
montré le théoréme (g). J'avais considéré que des coefficients
d’un polynome :

F(z, w) ,
=GP \ozm+Cl Ay z-m-—l W= CR=t Ay 0 =14-CJ} A (w0 =1),

divisés respectivement par G, G, ..., C;°', G, on peut
former la suite des dérivées

Fm.o(e ‘) Fm_|,o(6,l) ceey Fl.o(ev')
m! (m—n)!"~’ 1!

Foi (e, l) Fo,m— (e, 1) Fo,m (e, l)
1! Y (m—1)! m!

3

F (e,1),
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en appliquant m fois successivement le lemme (n°7), comme dans
la démonstration du théoréme (n° 9), mais en prenant dans toutes
ces applications

€L=€h+1=...== €p— = €, hivi=Rpra=...=hp=1
et pas
e h
=z Chp1=...= €py4 = —— chppr =R =. .= by = ———
k k+1 n—1 e+h’ A1 h+2 n e+h’

comme dans le cas général (').

12. Sil'on représente par R%**le nombre des racines réelles
d’un polynome F(z, 1), comprises entre les nombres réels a
et a+e (e >o0), d’apres le théoréme (n°9) on aura

Ve — Vo, = Ve 2k =R+ 2k +2k (k2o K20).
On déduit de ces deux égalités que :
1° Du théoréme du (n°9) se déduit le théoréme de Budan-

Fourier;

2° Le résultat V4*°, auquel conduit la régle de Jacobi, est plus
approché, en général, de R5*® que le résultat Vi, — V73, , obtenu
par le théoréme de Budan-Fourier.

On trouve ces deux remarques dans la question envoyée a 1'/n-
termédiaire des Mathématiciens, par M. Cyp. Stéphanos.

(') C’est sous les conditions suivantes que j’avais fait cette démonstration
particuliére (cas @ = o, h = o ), qui équivaut & une démonstration générale du
théoréme (n° 9), mais ne donne pas l'occasion de considérer les formules (A)
et (B) de la premiére partie de ce travail.

M. Cyp. Stéphanos, quelque temps aprés I'envoi de la question A '’Znterme-
diaire, m’avait dit qu’il avait démontré son théoréme et il m’avait proposé de le
démontrer aussi. Alors j'avais fait la démonstration antérieure pour le cas
(a =0, h=o) qui se trouva, comme M. Cyp. Stéphancs m’avait dit, étre la
méme que la sienne. C’est pour cela que je ne I'avais pas publiée.



