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RESOLUTION DE L'EQUATION ds*= dx*+ dy*+ dz?;

Par M. pe MoNTCHEUIL.

Soient S une surface quelconque, p le segment qui relie ses
centres de courbure, z, y, s les coordonnées de sa surface
moyenne; on a tout le long des lignes de cette derniére surface
correspondant aux lignes ombilicales de S

dpt=dz*+ dyr+ dsz*.
En effet, §, «, u, désignant les coordonnées d’O. Bonnet rela-

tives 2 S; R, R’ ses rayons de courbure; ds1’élément linéaire de la
surface moyenne, on vérifie la relation

dst = [ (R i R'\J + (ﬂ)’du duy ().

14 ey

D’ott, pour R =R/,

[d(“ : ")] = dot= dz*+ dy* + dst.

(1) La dcéveloppce moyenne et les surfaces applicables (Bulletin de le So-
ciete mathematique, t. XNX1, 1go3).
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Il suffira donc de se donner une surface S quelconque et de
déterminer ses lignes ombilicales pour obtenir des expressions
sans signe de quadrature des coordonnées et de I'arc d’une courbe
quelconque de I'espace.

On obtiendra les courbes réelles en choisissant pour S une sur-
face réelle & lignes ombilicales réelles.

Si nous définissons S par I’équation

=uFi+uy F+d+ P ;

F, ® désignant deux fonclions quelconques de «; F,, ®, deux fonc-
tions de u, ; F'; @', F,, @, leurs dérivées, on obtient le systéme de
formules
r=uF—F—9&,
y=iF—uF—9),
3=P—ud —-F,
s=b—ud'+F'.

On trouve pour les courbes réelles

r=ab—A,
y=B0—B,
2 b Ju—
3= (“_LE_'>0—a1\'—BB’+A+B,

s (a’+ Bra1

. )0-—aA’——§B'+A+B,

A, B désignant ici des fonclions respectives de a, B. Ces variables
s'expriment en fonction de § au moyen des relations

A'=RB"=0.

Il faudra prendre pour A, B deux fonctions réelles permetiant
d’exprimer a, B par des fonctions réelles de 0.
Des relations précédentes on déduit le systéme

dz _dy ds ds

va 2B atrpi—i @it ot

qui permet de déterminer aisément les courbes de I'espace ana-
logues aux courbes de direction étudiées par Laguerre. '



